
 
BAØI TAÄP PHAÀN RUÙT GOÏN 

 
Baøi 1 :  
1) §¬n gi¶n biÓu thøc :     P = 14 6 5 14 6 5   . 

2) Cho biÓu thøc :      Q = 
x 2 x 2 x 1

.
x 1x 2 x 1 x

   
    

    

a) Ruùt goïn bieåu thöùc Q.  
b) T×m x ®Ó  Q  > - Q. 

c) T×m sè nguyªn x ®Ó Q cã gi¸ trÞ nguyªn. 
 

Híng dÉn : 
1.  P =  6 

2. a) §KX§ :  x > 0 ; x   1. BiÓu thøc rót gän :   Q = 
1

2
x

. 

b)  Q  > - Q   x > 1. 

c) x =  3;2  th×  Q   Z 

Baøi 2 :  Cho biÓu thøc P = 
1 x

x 1 x x


 
 

a) Rót gän biÓu thøc sau P.    

b) TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc P khi x = 
1

2
. 

Híng dÉn : 

a) §KX§ :  x > 0 ; x   1.  BiÓu thøc rót gän :   P  = 
x

x



1
1

. 

b) Víi x = 
1

2
 th×  P = - 3 – 2 2 . 

Baøi 3 :   Cho biÓu thøc : A =  
1

1
1

1







x
x

x
xx

 

a) Rót gän biÓu thøc sau  A. 

b) TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc A khi x = 
4
1

 

c) T×m x ®Ó  A < 0. 
d) T×m x ®Ó   A   = A. 

Híng dÉn : 

a) §KX§ : x   0, x   1.  BiÓu thøc rót gän :   A  = 
1x

x
. 

b) Víi  x = 
4
1

 th×  A = - 1. 

c) Víi  0   x < 1 th×   A < 0. 
d) Víi x > 1 th×  A   = A. 

  

Baøi 4 : Cho biÓu thøc : A = 
1 1 3

1
a 3 a 3 a

   
      

  



 
a) Rót gän biÓu thøc sau  A. 

b) X¸c ®Þnh a ®Ó  biÓu thøc A > 
2
1

. 

Híng dÉn : 

a) §KX§ : a > 0 vµ a 9. BiÓu thøc rót gän :   A =  
3

2
a

. 

b) Víi  0 < a < 1 th×  biÓu thøc A > 
2
1

. 

Baøi 5 :   Cho biÓu thøc:             A = 
2

2

x 1 x 1 x 4x 1 x 2003
.

x 1 x 1 x 1 x

     
     

. 

1) T×m ®iÒu kiÖn ®èi víi x ®Ó biÓu thøc cã nghÜa. 
2) Rót gän A. 
3) Víi x   Z ? ®Ó A   Z ? 

Híng dÉn : 
a) §KX§ : x ≠ 0 ; x ≠   1.  

b) BiÓu thøc rót gän :   A =  
x

x 2003
  víi x ≠ 0 ; x ≠   1. 

c) x = - 2003 ; 2003  th× A   Z . 

Baøi 6 :  Cho biÓu thøc:             A = 
 2 x 2 x 1x x 1 x x 1

:
x 1x x x x

   
     

. 

a) Rót gän A. 
b) T×m x ®Ó  A < 0. 
c) T×m x nguyªn ®Ó A cã gi¸ trÞ nguyªn. 
 

Híng dÉn : 

a) §KX§ : x > 0 ; x ≠  1.  BiÓu thøc rót gän :   A =  
1
1




x
x

. 

b) Víi  0 < x < 1 th× A < 0. 
c) x =  9;4  th×  A   Z. 

Baøi 7 :  Cho biÓu thøc:    A = 
x 2 x 1 x 1

:
2x x 1 x x 1 1 x

  
       

 

a) Rót gän biÓu thøc A. 
b) Chøng minh r»ng: 0 < A < 2. 

Híng dÉn : 

a) §KX§ : x > 0 ; x ≠  1.  BiÓu thøc rót gän :   A =  
1

2
 xx

 

b) Ta xÐt hai trêng hîp : 

+) A > 0    
1

2
 xx

 > 0 lu«n ®óng víi x > 0 ; x ≠  1  (1) 

+) A < 2   
1

2
 xx

 < 2   2( 1 xx ) > 2   xx   > 0 ®óng v× theo gt th× x > 0.   (2) 

Tõ (1) vµ (2) suy ra 0 < A < 2(®pcm). 

Baøi 8 : Cho biÓu thøc:   P = 
a 3 a 1 4 a 4

4 aa 2 a 2

  
 

 
  (a   0; a   4) 



 
a) Rót gän P. 
b) TÝnh gi¸ trÞ cña P víi a = 9. 
 
 

Híng dÉn : 

a) §KX§ : a   0, a  4.  BiÓu thøc rót gän :   P =  
2

4
a

 

b) Ta thÊy a = 9   §KX§ . Suy ra  P = 4 

Baøi 9 :  Cho biÓu thøc:          N = 
a a a a

1 1
a 1 a 1

   
        

  

1) Rót gän biÓu thøc N. 
2) T×m gi¸ trÞ cña a ®Ó N = -2004.  
 

Híng dÉn : 
a) §KX§ : a   0, a  1. BiÓu thøc rót gän :    N  = 1 – a . 
b) Ta thÊy a = - 2004   §KX§ . Suy ra N = 2005. 
 

Baøi 10 : Cho biÓu thøc 
3x

3x

1x

x2

3x2x

19x26xx
P











  

a. Rót gän P.            
b. TÝnh gi¸ trÞ cña P khi 347x       
c. Víi gi¸ trÞ nµo cña x th× P ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt vµ tÝnh gi¸ trÞ nhá nhÊt ®ã. 

Híng dÉn : 

a ) §KX§ : x   0, x  1. BiÓu thøc rót gän :   
3x

16x
P




      

b)  Ta thÊy 347x     §KX§ . Suy ra 
22

33103
P


         

c)  Pmin=4 khi x=4. 
 

Baøi 11 : Cho biÓu thøc 






























 1
3
22:

9
33

33
2

x
x

x
x

x
x

x
xP  

 a. Rót gän P.               b. T×m x ®Ó 
2
1

P          c. T×m gi¸ trÞ nhá nhÊt cña P. 

Híng dÉn : 

a. ) §KX§ : x   0, x  9. BiÓu thøc rót gän : 
3x

3
P




       

b. Víi 9x0   th× 
2
1

P              

c. Pmin= -1 khi x = 0 
 

 Bµi 12:  Cho  A=  
1 1 14 .
1 1

a a a a
a a a

              
 víi x>0 ,x 1 

a. Rót gän A 



 
b. TÝnh A víi a =      4 15 . 10 6 . 4 15    

                                             ( KQ : A= 4a ) 

Bµi 13: Cho A= 
3 9 3 21 :

9 6 2 3
x x x x x

x x x x x
      

               
 víi x 0 , x 9,  x 4  . 

a. Rót gän A. 
b.  x= ? Th×  A < 1. 
c.  T×m  x Z ®Ó   A Z  

                                              (KQ :  A= 
3

2x 
)    

Bµi 14:  Cho A = 
15 11 3 2 2 3

2 3 1 3
x x x

x x x x
  

 
   

   víi x 0 , x 1. 

a. Rót gän A. 
b. T×m  GTLN cña A. 

c. T×m x ®Ó A = 
1
2

 

d. CMR : A 
2
3

  .                (KQ:     A = 
2 5

3
x

x



 ) 

Bµi 15:   Cho A =  
2 1 1

1 1 1
x x

x x x x x
 

 
   

    víi x 0 , x 1. 

a . Rót gän A. 

b. T×m GTLN  cña A  .                  ( KQ :  A = 
1

x
x x 

 ) 

Bµi 16: Cho A = 
1 3 2

1 1 1x x x x x
 

   
  víi x 0 , x 1. 

a . Rót gän A. 

b.  CMR :    0 1A            ( KQ :      A = 
1

x
x x 

) 

 
 
 

Bµi 17: Cho A =
5 25 3 51 :
25 2 15 5 3

x x x x x
x x x x x

      
               

  

 a. Rót gän A. 
              b. T×m  x Z ®Ó   A Z  

          ( KQ :      A = 
5

3x 
) 

Bµi 18:  Cho A = 
2 9 3 2 1

5 6 2 3
a a a

a a a a
  

 
   

    víi a  0 , a 9 ,  a 4.   

       a. Rót gän A. 
       b. T×m a ®Ó  A < 1 

            c. T×m  a Z  ®Ó   A Z                  ( KQ :  A = 
1
3

a
a



) 

 



 

Bµi 19: Cho  A= 
7 1 2 2 2:

4 42 2 2
x x x x x

x xx x x
      

              
    víi  x > 0 , x 4.  

a. Rót gän A. 

b. So s¸nh A víi  
1
A

                                 ( KQ :    A = 
9

6
x

x


 )                                                                                                          

Bµi20:   Cho  A =
 23 3

:
x y xyx yx y

y xx y x y

    
   

    víi x 0 , y 0, x y  

a. Rót gän A. 

b. CMR : A  0                       ( KQ :    A = 
xy

x xy y 
 )                                                                                                          

 

Bµi 21 :   Cho A = 
1 1 1 1 1.

1 1
x x x x x xx
x x x x x x x

                  
    Víi  x > 0 , x 1. 

           a. Rót gän A. 

                      b. T×m  x ®Ó  A = 6       ( KQ :    A = 
 2 1x x

x

 
 )                                                                                                          

Bµi 22 :  Cho A = 
 

4 3 2:
2 22

x x x
x x xx x

             
     víi x > 0 , x 4. 

 a.    Rót gän A 
       b.   TÝnh A víi x = 6 2 5            (KQ:      A = 1 x ) 
 

Bµi 23 :  Cho A= 
1 1 1 1 1:

1 1 1 1 2x x x x x
   

           
  víi  x > 0 , x 1. 

          a.    Rót gän A 

                b.   TÝnh A víi x = 6 2 5            (KQ:      A = 
3

2 x
) 

Bµi 24 :   Cho A= 3

2 1 1 4: 1
1 11

x x
x x xx

            
  víi x 0 , x 1. 

          a. Rót gän A. 

                     b. T×m  x Z ®Ó   A Z           (KQ:      A = 
3

x
x 

) 

Bµi 25:   Cho A= 
1 2 2 1 2:

11 1 1
x

xx x x x x x
               

   víi x 0 , x 1. 

              a. Rót gän A. 
                          b. T×m  x Z ®Ó   A Z                 

 c.  T×m x ®Ó A ®¹t GTNN .          (KQ:      A = 
1
1

x
x



) 

Bµi 26 :  Cho A = 
2 3 3 2 2: 1

93 3 3
x x x x

xx x x
    

             
    víi x 0 , x 9 

.       a. Rót gän A. 



 
        b. T×m x ®Ó  A < -

1
2

 

                                                         ( KQ :  A = 
3

3a



) 

Bµi 27 :  Cho A = 
1 1 8 3 1:

1 11 1 1
x x x x x

x xx x x
      

              
   víi x 0 , x 1. 

                    a.    Rót gän A 

                b.   TÝnh A víi x = 6 2 5            (KQ:      A = 
4

4
x

x 
) 

 c . CMR : A 1  
 

Bµi 28 :          Cho A = 
1 1 1:

1 2 1
x

x x x x x
 

     
      víi  x > 0 , x 1. 

                       a.    Rót gän A                       (KQ:      A = 
1x

x


) 

  b.So s¸nh A víi 1 
 

Bµi 29 :        Cho A = 
1 1 8 3 2: 1

9 13 1 3 1 3 1
x x x

xx x x
    

             
  Víi 

10,
9

x x   

        a. Rót gän A. 

        b. T×m x ®Ó  A =
6
5

 

        c. T×m x ®Ó A < 1. 

                                                         ( KQ :  A = 
3 1
x x

x



) 

Bµi30 :  Cho A = 
22 2 2 1.

1 22 1
x x x x
x x x

    
     

      víi x 0 , x 1. 

          a. Rót gän A. 
 b. CMR nÕu 0 < x < 1 th× A > 0 
                c. TÝnh A khi x =3+2 2  

       d. T×m GTLN cña A                   (KQ:      A = (1 )x x  ) 

Bµi 31 : Cho   A = 
2 1 1:

21 1 1
x x x

x x x x x
  

       
    víi x 0 , x 1. 

    
               a. Rót gän A. 

 

                    b. CMR  nÕu x 0 , x 1 th× A > 0 ,  (KQ:      A = 
2

1x x 
) 

Bµi 32 :      Cho A = 
4 1 21 :

1 11
x x

x xx
 

    
       víi  x > 0 , x 1, x 4. 

 
 a. Rót gän 



 
b. T×m x ®Ó  A = 

1
2

 

Bµi 33  : Cho A = 
1 2 3 3 2:

1 11 1
x x x x

x xx x
              

   víi x 0 , x 1. 

       a. Rót gän A. 
       b. TÝnh A khi x= 0,36 

                  c. T×m  x Z  ®Ó   A Z                   

Bµi 34 :     Cho   A= 
3 2 21 :

1 2 3 5 6
x x x x

x x x x x
     
               

  víi x  0 , x 9 ,  x 4. 

 a. Rót gän A. 
 b. T×m  x Z  ®Ó   A Z                   

 c. T×m x ®Ó A < 0               (KQ:      A = 
2
1

x
x



) 

 
 

BAØI TAÄP PHAÀN HAØM SOÁ BAÄC NHAÁT 
 

Baøi 1 :    
1) ViÕt ph¬ng tr×nh ®êng th¼ng ®i qua hai ®iÓm (1 ; 2) vµ (-1 ; -4). 
2) T×m to¹ ®é giao ®iÓm cña ®êng th¼ng trªn víi trôc tung vµ trôc hoµnh. 

Híng dÉn : 
1) Gäi  pt ®êng th¼ng cÇn t×m cã d¹ng :  y = ax + b. 

Do ®êng th¼ng ®i qua hai ®iÓm (1 ; 2) vµ (-1 ; -4) ta cã hÖ pt :  







ba
ba

4
2









1

3
b
a

 

VËy pt ®êng th¼ng cÇn t×m lµ  y = 3x – 1 
2) §å thÞ c¾t trôc tung t¹i ®iÓm cã tung ®é b»ng -1 ; §å thÞ c¾t trôc hoµnh t¹i ®iÓm cã hoµnh ®é b»ng 

3
1

.  

Baøi 2 : Cho hµm sè y = (m – 2)x + m + 3. 
1) T×m ®iÒu kiÖn cña m ®Ó hµm sè lu«n nghÞch biÕn. 
2) T×m m ®Ó ®å thÞ cña hµm sè c¾t trôc hoµnh t¹i ®iÓm cã hoµnh ®é b»ng 3. 
3) T×m m ®Ó ®å thÞ cña hµm sè trªn vµ c¸c ®å thÞ cña c¸c hµm sè y = -x + 2 ; y = 2x – 1 ®ång quy. 

Híng dÉn : 
1) Hµm sè y = (m – 2)x + m + 3   m – 2 < 0    m < 2. 
2) Do ®å thÞ cña hµm sè c¾t trôc hoµnh t¹i ®iÓm cã hoµnh ®é b»ng 3. Suy ra : x= 3 ; y = 0  

Thay x= 3 ; y = 0 vµo hµm sè y = (m – 2)x + m + 3, ta ®îc  m = 
4
3

. 

3) Giao ®iÓm cña hai ®å thÞ  y = -x + 2 ; y = 2x – 1 lµ nghiÖm cña hÖ pt :  







12
2

xy
xy

 

 (x;y) = (1;1). 
§Ó 3 ®å thÞ y = (m – 2)x + m + 3, y = -x + 2 vµ y = 2x – 1 ®ång quy cÇn :  
(x;y) = (1;1) lµ nghiÖm cña pt : y = (m – 2)x + m + 3. 

Víi (x;y) = (1;1)   m =  
2
1

 

Baøi 3 :  Cho hµm sè y = (m – 1)x + m + 3. 
1) T×m gi¸ trÞ cña m ®Ó ®å thÞ cña hµm sè song song víi ®å thÞ hµm sè y = -2x + 1. 



 
2) T×m gi¸ trÞ cña m ®Ó ®å thÞ cña hµm sè ®i qua ®iÓm (1 ; -4). 
3) T×m ®iÓm cè ®Þnh mµ ®å thÞ cña hµm sè lu«n ®i qua víi mäi m. 

Híng dÉn : 
1) §Ó hai ®å thÞ cña hµm sè song song víi nhau cÇn : m – 1 = - 2   m = -1. 
VËy víi  m = -1 ®å thÞ cña hµm sè song song víi ®å thÞ hµm sè y = -2x + 1. 
2) Thay (x;y) = (1 ; -4) vµo pt :  y = (m – 1)x + m + 3. Ta ®îc : m = -3. 
VËy víi  m = -3 th× ®å thÞ cña hµm sè ®i qua ®iÓm (1 ; -4). 
3) Gäi ®iÓm cè ®Þnh mµ ®å thÞ lu«n ®i qua lµ M(x0 ;y0). Ta cã  

 y0 = (m – 1)x0 + m + 3   (x0 – 1)m - x0 - y0 + 3 = 0   







2
1

0

0

y
x

 

VËy víi  mäi m th× ®å thÞ lu«n ®i qua ®iÓm  cè ®Þnh (1;2). 
 
 

 
Baøi4 :  Cho hai ®iÓm A(1 ; 1), B(2 ; -1). 
1) ViÕt ph¬ng tr×nh ®êng th¼ng AB. 
2) T×m c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó ®êng th¼ng y = (m2 – 3m)x + m2 – 2m + 2 song song víi ®êng th¼ng 
AB ®ång thêi ®i qua ®iÓm C(0 ; 2). 

 
Híng dÉn : 

1) Gäi  pt ®êng th¼ng AB cã d¹ng :  y = ax + b. 

Do ®êng th¼ng ®i qua hai ®iÓm (1 ; 1) vµ (2 ;-1) ta cã hÖ pt :  







ba
ba

21
1









3

2
b
a

 

VËy pt ®êng th¼ng cÇn t×m lµ  y = - 2x + 3. 
2) §Ó ®êng th¼ng y = (m2 – 3m)x + m2 – 2m + 2 song song víi ®êng th¼ng AB ®ång thêi ®i qua 

®iÓm C(0 ; 2) ta cÇn :   










222
23

2

2

mm
mm

  m = 2. 

VËy m = 2 th× ®êng th¼ng y = (m2 – 3m)x + m2 – 2m + 2 song song víi ®êng th¼ng AB ®ång thêi ®i 
qua ®iÓm C(0 ; 2) 
 

Baøi 5 :  Cho hµm sè y = (2m – 1)x + m – 3. 
1) T×m m ®Ó ®å thÞ cña hµm sè ®i qua ®iÓm (2; 5) 
2) Chøng minh r»ng ®å thÞ cña hµm sè lu«n ®i qua mét ®iÓm cè ®Þnh víi mäi m. T×m ®iÓm cè ®Þnh 
Êy. 

3) T×m m ®Ó ®å thÞ cña hµm sè c¾t trôc hoµnh t¹i ®iÓm cã hoµnh ®é x = 2 1 . 
 

Híng dÉn : 
1) m = 2. 
2) Gäi ®iÓm cè ®Þnh mµ ®å thÞ lu«n ®i qua lµ M(x0 ;y0). Ta cã  

 y0 = (2m – 1)x0 + m - 3   (2x0 + 1)m - x0 - y0 - 3 = 0   
















2
5

2
1

0

0

y

x
 

VËy víi  mäi m th× ®å thÞ lu«n ®i qua ®iÓm  cè ®Þnh (
2
5;

2
1 

). 

Baøi 6 :  T×m gi¸ trÞ cña k ®Ó c¸c ®êng th¼ng sau :  



 
 y = 

6 x

4

  ; y = 
4x 5

3


 vµ y = kx + k + 1 c¾t nhau t¹i mét ®iÓm. 

Baøi 7 :  Gi¶ sö ®êng th¼ng (d) cã ph¬ng tr×nh y = ax + b. X¸c ®Þnh a, b ®Ó (d) ®i qua hai ®iÓm A(1; 
3) vµ B(-3; -1). 
Baøi 8 :  Cho hµm sè : y = x + m         (D). 
T×m c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó ®êng th¼ng (D) : 
1) §i qua ®iÓm A(1; 2003). 
2) Song song víi ®êng th¼ng x – y + 3 = 0. 
 
 

 
 
 

Chñ ®Ò :          Ph¬ng tr×nh – bÊt ph¬ng tr×nh bËc nhÊt mét Çn 
HÖ ph¬ng tr×nh bËc nhÊt 2 Èn . 

 
A. kiÕn thøc cÇn nhí : 
1. Ph¬ng tr×nh bËc nhÊt : ax + b = 0. 
Ph¬ng ph¸p gi¶i : 

+ NÕu a ≠ 0 ph¬ng tr×nh cã nghiÖm duy nhÊt : x = 
b
a 

. 

+ NÕu a = 0 vµ b ≠ 0   ph¬ng tr×nh v« nghiÖm. 
+ NÕu a = 0 vµ b = 0   ph¬ng tr×nh cã  v« sè nghiÖm. 

2. HÖ ph¬ng tr×nh bËc nhÊt hai Èn :        







c'y b' x a'
c by    ax  

 

Ph¬ng ph¸p gi¶i : 
Sö dông mét trong c¸c c¸ch sau : 
 +) Ph¬ng ph¸p thÕ : Tõ mét trong hai ph¬ng tr×nh rót ra mét Èn theo Èn kia , thÕ vµo ph¬ng tr×nh 
thø 2 ta ®îc ph¬ng tr×nh bËc nhÊt 1 Èn. 
 +) Ph¬ng ph¸p céng ®¹i sè :  
- Quy ®ång hÖ sè mét Èn nµo ®ã (lµm cho mét Èn nµo ®ã cña hÖ cã hÖ sè b»ng nhau hoÆc ®èi nhau). 
- Trõ hoÆc céng vÕ víi vÕ ®Ó khö Èn ®ã. 
- Gi¶i ra mét Èn, suy ra Èn thø hai. 
B. VÝ dô minh häa : 
VÝ dô 1 : Gi¶i c¸c ph¬ng tr×nh sau ®©y : 

 a) 2  
2 x 

x   
1 -x 

x



              §S : §KX§ : x ≠ 1 ; x ≠ - 2.  S =   4 . 

b) 
1  x  x

1  - 2x
3

3


 = 2  

Gi¶i :  §KX§ : 1  x  x3   ≠ 0. (*) 

Khi ®ã : 
1  x  x

1  - 2x
3

3


 = 2   2x = - 3     x = 

2
3  

Víi   x = 
2
3

 thay  vµo (* ) ta cã (
2
3

)3 + 
2
3

 + 1 ≠ 0 

VËy x = 
2
3

 lµ nghiÖm. 

VÝ dô 2 : Gi¶i vµ biÖn luËn ph¬ng tr×nh theo m : 
                      (m – 2)x +  m2 – 4 = 0          (1) 



 
+ NÕu m  2 th× (1)  x = - (m + 2). 
+ NÕu m = 2 th× (1) v« nghiÖm.  
VÝ dô 3 : T×m m   Z ®Ó ph¬ng tr×nh sau ®©y cã nghiÖm nguyªn . 
            (2m – 3)x + 2m2 + m - 2 = 0. 
Gi¶i : 

Ta cã : víi m   Z th× 2m – 3  0 , v©y ph¬ng tr×nh cã nghiÖm : x = - (m + 2) - 
3 - m2

4
. 

®Ó pt cã nghiÖm nguyªn th× 4   2m – 3 . 
Gi¶i ra ta ®îc m = 2, m = 1. 
VÝ dô 3 : T×m nghiÖm nguyªn d¬ng cña ph¬ng tr×nh :     7x + 4y = 23.                                                              
Gi¶i : 

a) Ta cã : 7x + 4y = 23  y = 
4

7x - 23
 = 6 – 2x + 

4
1 x 

 

V×  y   Z   x – 1   4. 
Gi¶i ra ta ®îc x = 1 vµ y = 4. 
BAØI TAÄP PHAÀN HEÄ PHÖÔNG TRÌNH 
 
Baøi 1  :  Gi¶i hÖ ph¬ng tr×nh: 

a)
2x 3y 5

3x 4y 2

  

  

                   b) 
x 4y 6

4x 3y 5

 


 
            c) 

2x y 3

5 y 4x

 


 
         d) 

x y 1

x y 5

 


 
 

e) 
2x 4 0

4x 2y 3

 


  
                f)  

2 5
2

x x y

3 1
1,7

x x y

   

  
 

        

Baøi 2  : Cho hÖ ph¬ng tr×nh : 

  
mx y 2

x my 1

 


 
 

1) Gi¶i hÖ ph¬ng tr×nh theo tham sè m. 
2) Gäi nghiÖm cña hÖ ph¬ng tr×nh lµ (x, y). T×m c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó x + y = -1. 
3) T×m ®¼ng thøc liªn hÖ gi÷a x vµ y kh«ng phô thuéc vµo m. 
 

Híng dÉn : 
 
Baøi 3  : Cho hÖ ph¬ng tr×nh: 

x 2y 3 m

2x y 3(m 2)

  


  
 

1) Gi¶i hÖ ph¬ng tr×nh khi thay m = -1. 
2) Gäi nghiÖm cña hÖ ph¬ng tr×nh lµ (x, y). T×m m ®Ó x2 + y2 ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt. 
 
Baøi 4  :  Cho hÖ ph¬ng tr×nh: 

(a 1)x y a

x (a 1)y 2

  


  
 cã nghiÖm duy nhÊt lµ (x; y). 

1) T×m ®¼ng thøc liªn hÖ gi÷a x vµ y kh«ng phô thuéc vµo a. 
2) T×m c¸c gi¸ trÞ cña a tho¶ m·n 6x2 – 17y = 5. 

3) T×m c¸c gi¸ trÞ nguyªn cña a ®Ó biÓu thøc 
2x 5y

x y




 nhËn gi¸ trÞ nguyªn. 



 
Baøi 5  :   Cho hÖ ph¬ng tr×nh: 

x ay 1
(1)

ax y 2

 


 
 

1) Gi¶i hÖ (1) khi a = 2. 
2) Víi gi¸ trÞ nµo cña a th× hÖ cã nghiÖm duy nhÊt. 
 

Baøi 6  : X¸c ®Þnh c¸c hÖ sè m vµ n, biÕt r»ng hÖ ph¬ng tr×nh 
mx y n

nx my 1

 


 
    

 cã nghiÖm lµ  1; 3 . 

Baøi 7  : Cho hÖ ph¬ng tr×nh 
 a 1 x y 4

ax y 2a

   


 
 (a lµ tham sè). 

1) Gi¶i hÖ khi a = 1. 
2) Chøng minh r»ng víi mäi a hÖ lu«n cã nghiÖm duy nhÊt (x ; y) tho¶ m·n x + y   2. 

Baøi 8  (trang 22): Cho hÖ ph¬ng tr×nh  :  







1 - m 4y  2)x  - (m
0 3)y   (m -x 

  (m lµ tham sè). 

a) Gi¶i hÖ khi m = -1. 
b) Gi¶i vµ biÖn luËn pt theo m. 

Baøi 9  : (trang 24): Cho hÖ ph¬ng tr×nh  :  







1  m 4y  mx 
0 y  m  -x  

  (m lµ tham sè). 

a) Gi¶i hÖ khi m = -1. 
b) Tìm giaù trò nguyeân cuûa m ñeå heä coù hai nghieäm nguyeân. 
c) Xaùc ñònh moïi heä coù nghieäm x > 0, y > 0. 
Baøi 10  (trang 23): Moät oâtoâ vaø moät xe ñaïp chuyeån ñoäng ñi töø 2 ñaàu moät ñoaïn ñöôøng sau 3 giôø thì 
gaëp nhau. Neáu ñi cuøng chieàu vaø xuaát phaùt taïi moät ñieåm thì sau 1 giôø hai xe caùch nhau 28 km. Tính 
vaän toác cuûa moãi xe. 
HD : Vaän toác xe ñaïp : 12 km/h . Vaän toác oâtoâ : 40 km/h. 
Baøi 11  : (trang 24): Moät oâtoâ ñi töø A döï ñònh ñeán B luùc 12 giôø tröa. Neáu xe chaïy vôùi vaän toác    35 
km/h thì seõ ñeán B luùc 2 giôø chieàu. Neáu xe chaïy vôùi vaän toác 50 km/h thì seõ ñeán B luùc 11 giôø tröa. 
Tính ñoä  quaûng ñöôøng AB vaø thôøi dieåm xuaát phaùt taïi A. 
Ñaùp soá : AB = 350 km, xuaát phaùt taïi A luùc 4giôø saùng. 

Baøi 12  : (trang 24): Hai voøi nöôùc cuøng chaûy vaøo moät caøi beå nöôùc caïn, sau 
5
44  giôø  thì ñaày beå. 

Neáu luùc ñaàu chæ môû voøi thöù nhaát, sau 9 giôø môû voøi thöù hai thì sau 
5
6  giôø nöõa môùi nay beå . Neáu moät 

mình voøi thöù hai chaûy bao laâu seõ nay beå. 
Ñaùp soá :  8 giôø. 
Baøi 13  : (trang 24): Bieát raèng m gam kg nöôùc giaûm t0C thì toûa nhieät löôïng Q = mt (kcal). Hoûi phaûi 
duøng bao nhieâu lít 1000C  vaø bao nhieâu lít 200C ñeå ñöôïc hoãn hôïp 10 lít 400C. 
Höôøng daõn : 

Ta coù heä pt : 







400 20y  100x 
10 y  x 

     







7,5 y 
2,5 x 

 

Vaäy caàn 2,5 lít nöôùc soâi vaø 75 lít nöôùc 200C. 



 
Baøi 14  : Khi theâm 200g axít vaøo dung dòch axít thì dung dòch môùi coù noàng ñoä 50%. Laïi theâm 300g 
nöôùc vaøo dung dòch môùi ñöôïc dung dòch axít coù noàng ñoä 40%. Tính noàng ñoä axít trong dung dòch 
ban ñaàu.      
Höôøng daõn :Goïi x khoái axit ban ñaàu, y laø khoái löôïng dung dòch ban ñaàu. 

Theo baøi ra ta coù heä pt :   


















%40%100.
500 y 
200)  (

%50%100.
200 y 
200)  (

x

x

           







1000 y 
 400x 

   

Vaäy noàng ñoä phaàn traêm cuûa dung dòch axít ban ñaàu laø 40%. 
 

Ph¬ng tr×nh bËc hai 
®Þnh lý viet vµ øng dông 

 
A.Kiến thức cần ghi nhớ 
1. Để biện luận sự có nghiệm của phương trình : ax2 + bx + c = 0  (1) trong đó a,b ,c phụ 
thuộc tham số m,ta xét 2 trường hợp 
a) Nếu a= 0 khi đó ta tìm được một vài giá trị nào đó của m ,thay giá trị đó vào (1).Phương 
trình (1) trở thành phương trình bậc nhất nên có thể : - Có một nghiệm duy nhất 
             - hoặc vô nghiệm 
             - hoặc vô số nghiệm 
b)Nếu a  0  
Lập biệt số = b2 – 4ac hoặc / = b/2 – ac 
*  < 0 (/  < 0 ) thì phương trình (1) vô nghiệm 

*  = 0 (/ = 0 ) : phương trình (1) có nghiệm kép x1,2 = - 
a

b
2

 

                                                                      (hoặc x1,2 = -
a
b /

) 

* > 0 (/ > 0 ) : phương trình (1) có 2 nghiệm phân biệt: 

                        x1 = 
a

b
2

          ;  x2 = 
a

b
2

  

               (hoặc x1 = 
a

b //        ;  x2 = 
a

b //   ) 

2. Định lý Viét. 
 Nếu x1 , x2 là nghiệm của phương trình ax2 + bx + c = 0  (a   0) thì  

                                   S = x1 + x2 = - 
a
b  

                                      p = x1x2 = 
a
c  

Đảo l¹i: Nếu có hai số x1,x2 mà x1 + x2 = S  và x1x2  = p thì hai số đó là nghiệm (nếu cã ) cña 
ph¬ng tr×nh bËc 2: 
                               x2 – S x + p = 0   
3.DÊu cña nghiÖm sè cña ph¬ng tr×nh bËc hai. 
     Cho ph¬ng tr×nh bËc hai ax2 + bx + c = 0  (a   0) . Gäi x1 ,x2 lµ c¸c nghiÖm cña ph¬ng tr×nh 
.Ta cã c¸c kÕt qu¶ sau: 
 
                  x1  vµ x2 tr¸i dÊu ( x1 < 0 < x2 )    p = x1x2 <  0  



 

           Hai nghiÖm cïng d¬ng( x1 > 0 vµ x2 > 0 ) 












0
0
0

S
p  

            Hai nghiÖm cïng ©m (x1 < 0 vµ x2 < 0)   












0
0
0

S
p  

 

            Mét nghiÖm b»ng 0 vµ 1 nghiÖm d¬ng( x2 > x1 = 0) 












0
0
0

S
p  

            Mét nghiÖm b»ng 0 vµ 1 nghiÖm ©m (x1 < x2 = 0) 












0
0
0

S
p  

 
4.Vµi bµi to¸n øng dông ®Þnh lý ViÐt 
a)TÝnh nhÈm nghiÖm. 
XÐt ph¬ng tr×nh bËc hai: ax2 + bx + c = 0 (a   0)  

 NÕu a + b + c = 0 th× ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm x1 = 1 , x2 = 
a
c

 

 NÕu a – b + c = 0 th× ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm x1 = -1 , x2 = - 
a
c

 

 NÕu x1 + x2 = m +n , x1x2 = mn vµ 0  th× ph¬ng tr×nh cã nghiÖm  
x1 = m , x2 = n hoÆc x1 = n , x2 = m 

 
b) LËp ph¬ng tr×nh bËc hai khi biÕt hai nghiÖm x1 ,x2 cña nã 
  C¸ch lµm : - LËp tæng   S = x1 + x2  
                    - LËp tÝch   p = x1x2 
                    - Ph¬ng tr×nh cÇn t×m lµ : x2 – S x + p = 0  
c)T×m ®iÒu kiÖn cña tham sè ®Ó ph¬ng tr×nh bËc 2 cã nghÖm x1 , x2 tho¶ m·n ®iÒu kiÖn cho 
tríc.(C¸c ®iÒu kiÖn cho tríc thêng gÆp vµ c¸ch biÕn ®æi): 
      *) x1

2+ x2
2  = (x1+ x2)

2 – 2x1x2 = S2 – 2p 
     *) (x1 – x2)

2 = (x1 + x2)
2 – 4x1x2 = S2 – 4p 

*) x1
3 + x2

3 = (x1 + x2)
3 – 3x1x2(x1 + x2) = S3 – 3Sp 

*) x1
4 + x2

4 = (x1
2 + x2

2)2 – 2x1
2x2

2 

*) 
21

21

21

11
xx
xx

xx


 = 
p
S

 

*) 
21

2
2

2
1

1

2

2

1

xx
xx

x
x

x
x 

 = 
p

pS 22 
 

*) (x1 – a)( x2 – a) = x1x2 – a(x1 + x2) + a2 = p – aS + a2 

*) 2
21

21

21

2
))((

211
aaSp

aS
axax

axx
axax 













 

(Chó ý : c¸c gi¸ trÞ cña tham sè rót ra tõ ®iÒu kiÖn cho tríc ph¶i tho¶ m·n ®iÒu kiÖn 0 ) 
d)T×m ®iÒu kiÖn cña tham sè ®Ó ph¬ng tr×nh bËc hai cã mét nghiÖm  x = x1 cho tríc .T×m 
nghiÖm thø 2 
C¸ch gi¶i: 



 
 T×m ®iÒu kiÖn ®Ó ph¬ng tr×nh cã nghiÖm x= x1 cho tríc cã hai c¸ch lµm 
+) C¸ch 1:- LËp ®iÒu kiÖn ®Ó ph¬ng tr×nh bËc 2 ®· cho cã 2 nghiÖm: 
                              0  (hoÆc 0/  )     (*) 
                  - Thay x = x1 vµo ph¬ng tr×nh ®· cho ,t×m ®îc gi¸ trÞ cña  
                   tham sè 

- §èi chiÕu gi¸ trÞ võa t×m ®îc cña tham sè víi ®iÒu kiÖn(*) 
                          ®Ó kÕt luËn 
      +) C¸ch 2: - Kh«ng cÇn lËp ®iÒu kiÖn 0  (hoÆc 0/  ) mµ ta thay lu«n  
                          x = x1 vµo ph¬ng tr×nh ®· cho, t×m ®îc gi¸ trÞ cña tham sè  
                       - Sau ®ã thay gi¸ trÞ t×m ®îc cña tham sè vµo ph¬ng tr×nh vµ 
                          gi¶i ph¬ng tr×nh   
Chó ý : NÕu sau khi thay gi¸ trÞ cña tham sè vµo ph¬ng tr×nh ®· cho  mµ ph¬ng tr×nh bËc hai nµy cã   
 < 0 th× kÕt luËn kh«ng cã gi¸ trÞ nµo cña tham sè ®Ó ph¬ng tr×nh cã nghiÖm x1 cho tríc. 
 

 §ª t×m nghiÖm thø 2 ta cã 3 c¸ch lµm 
+) C¸ch 1: Thay gi¸ trÞ cña tham sè t×m ®îc vµo ph¬ng tr×nh råi gi¶i ph¬ng tr×nh (nh c¸ch 2 
tr×nh bÇy ë trªn) 
+) C¸ch 2 :Thay gi¸ trÞ cña tham sè t×m ®îc vµo c«ng thøc tæng 2 nghiÖm  sÏ t×m ®îc nghiÖm 
thø 2 
+) C¸ch 3: thay gi¸ trÞ cña tham sè t×m ®îc vµo c«ng thøc tÝch hai nghiÖm ,tõ ®ã t×m ®îc 
nghiÖm thø 2 
 

B . Bµi tËp ¸p dông 
    Bµi 1: Gi¶i vµ biÖn luËn ph¬ng tr×nh : x2 – 2(m + 1) +2m+10 = 0 

Gi¶i. 
Ta cã /  = (m + 1)2 – 2m + 10 = m2 – 9 
+ NÕu /  > 0   m2 – 9 > 0   m < - 3 hoÆc m > 3 .Ph¬ng tr×nh ®· cho cã 2 nghiÖm ph©n biÖt: 

x1
  = m + 1 - 92 m     x2 = m + 1 + 92 m  

+ NÕu /  = 0  m =  3 
- Víi m =3 th× ph¬ng tr×nh cã nghiÖm lµ x1.2 = 4 
- Víi m = -3 th× ph¬ng tr×nh cã nghiÖm lµ x1.2 = -2 

     + NÕu /  < 0   -3 < m < 3 th× ph¬ng tr×nh v« nghiÖm 
KÕt kuËn: 

 Víi m = 3 th× ph¬ng tr×nh cã nghiÖm x = 4 
 Víi m = - 3 th× ph¬ng tr×nh cã nghiÖm x = -2 
 Víi m < - 3 hoÆc m > 3 th× ph¬ng tr×nh cã 2 nghiÖm ph©n biÖt 
  

                  x1
  = m + 1 - 92 m     x2 = m + 1 + 92 m  

 Víi -3< m < 3 th× ph¬ng tr×nh v« nghiÖm 
 

 
Bµi 2: Gi¶i vµ biÖn luËn ph¬ng tr×nh: (m- 3) x2 – 2mx + m – 6 = 0 
Híng dÉn 

 NÕu m – 3 = 0   m = 3 th× ph¬ng tr×nh ®· cho cã d¹ng 
 

           - 6x – 3 = 0       x = - 
2
1

 

* NÕu m – 3  0   m   3 .Ph¬ng tr×nh ®· cho lµ ph¬ng tr×nh bËc hai cã biÖt sè /  = m2 – (m 
– 3)(m – 6) = 9m – 18 



 
- NÕu /  = 0  9m – 18 = 0  m = 2 .ph¬ng tr×nh cã nghiÖm kÐp 

                         x1 = x2 = - 
32

2/




a
b

 = - 2 

- NÕu /  > 0    m >2 .Ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm ph©n biÖt 

               x1,2 = 
3

23



m

mm
 

- NÕu /  < 0     m < 2 .Ph¬ng tr×nh v« nghiÖm 
KÕt luËn: 

Víi m = 3 ph¬ng tr×nh cã nghiÖm x = - 
2
1

 

Víi m = 2 ph¬ng tr×nh cã nghiÖm x1 = x2 = -2 

Víi  m > 2 vµ m   3  ph¬ng tr×nh cã nghiÖm x1,2 = 
3

23



m

mm
 

Víi m < 2 ph¬ng tr×nh v« nghiÖm 
 
Bµi 3: Gi¶i c¸c ph¬ng tr×nh sau b»ng c¸ch nhÈm nhanh nhÊt  
a) 2x2 + 2007x – 2009 = 0  
b) 17x2 + 221x + 204 = 0 
c) x2 + ( 53  )x - 15  = 0  

d) x2 –(3 - 2 7 )x - 6 7  = 0 
Gi¶i 

a) 2x2 + 2007x – 2009 = 0  cã a + b + c = 2 + 2007 +(-2009) = 0  

VËy ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm ph©n biÖt: x1 = 1 , x2 = 
2

2009


a
c

 

b) 17x2 + 221x + 204 = 0 cã a – b + c = 17 – 221 + 204 = 0 
VËy ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm ph©n biÖt: x1 = -1 ,  

                                                                      x2
  = - 

17
204


a
c

= - 12 

c) x2 + ( 53  )x - 15  = 0  cã:    ac = - 15  < 0 . 
Do ®ã ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm ph©n biÖt x1 , x2 .¸p dông hÖ thøc Viet ta cã : 
                  x1 + x2 = -( 53  ) = - 3  + 5  

                  x1x2  = - 15  = (- 3 ) 5  
 
VËy ph¬ng tr×nh cã 2 nghiÖm lµ  x1 = - 3  , x2= 5   

                                              (hoÆc x1 = 5  , x2 = - 3 ) 

     d ) x2 –(3 - 2 7 )x - 6 7  = 0 cã :  ac = - 6 7  < 0  
Do ®ã ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm ph©n biÖt x1 , x2 .¸p dông hÖ thøc ViÐt ,ta cã  

                     










)73(-2  76 -      xx

72 - 3   xx

2 1

2 1  

                   
VËy ph¬ng tr×nh cã 2 nghiÖm x1 = 3 , x2 = - 2 7  
 
Bµi 4 : Gi¶i c¸c ph¬ng tr×nh sau b»ng c¸nh nhÈm nhanh nhÊt (m lµ tham sè) 
a) x2 + (3m – 5)x – 3m + 4 = 0 
b) (m – 3)x2 – (m + 1)x – 2m + 2 = 0 
Híng dÉn : 



 
a) x2 + (3m – 5)x – 3m + 4 = 0 cã  a + b + c = 1 + 3m – 5 – 3m + 4 = 0  

Suy ra :            x1 = 2 

               HoÆc   x2 = 
3

1m
 

b) (m – 3)x2 – (m + 1)x – 2m + 2 = 0     (*) 
* m- 3 = 0   m = 3 (*) trë thµnh – 4x – 4 = 0   x = - 1 

* m – 3   0   m   3  (*) 

















3
22

1

2

1

m
mx

x
 

 
   
Bµi 5: Gäi x1 , x2 lµ c¸c nghÞªm cña ph¬ng tr×nh : x2 – 3x – 7 = 0  
a) TÝnh:  
            A = x1

2 + x2
2                        B = 21 xx   

           C= 
1

1
1

1

21 


 xx
                   D =  (3x1 + x2)(3x2 + x1) 

b) lËp ph¬ng tr×nh bËc 2 cã c¸c nghiÖm lµ 
1

1

1 x
 vµ  

1
1

2 x
 

Gi¶i ; 
Ph¬ng tr×nh b©c hai x2 – 3x – 7 = 0  cã tÝch ac = - 7 < 0 , suy ra ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm ph©n 
biÖt x1 , x2 . 
Theo hÖ thøc ViÐt ,ta cã : S = x1 + x2 = 3 vµ p = x1x2 = -7 
a)Ta cã  
+ A = x1

2 + x2
2  = (x1 + x2)

2 – 2x1x2 = S2 – 2p = 9 – 2(-7) = 23 

+ (x1 – x2)
2 = S2 – 4p  =>     B = 21 xx   = 3742  pS      

+ C =   
1

1
1

1

21 


 xx
  = 

9
1

1
2

)1)(1(
2)(

21

21 








Sp
S

xx
xx

              

+ D = (3x1 + x2)(3x2 + x1) = 9x1x2 + 3(x1
2 + x2

2)  + x1x2  
                                          = 10x1x2 + 3 (x1

2 + x2
2)   

                                          = 10p + 3(S2 – 2p)  = 3S2 + 4p = - 1 
b)Ta cã : 

S = 
9
1

1
1

1
1

21





 xx

 (theo c©u a) 

p = 
9
1

1
1

)1)(1(
1

21





 Spxx

 

VËy 
1

1

1 x
 vµ 

1
1

2 x
 lµ nghiÖm cña h¬ng tr×nh : 

   X2 – SX + p  = 0  X2 + 
9
1

X - 
9
1

 = 0  9X2 + X  - 1 = 0 

 
Bµi 6 : Cho ph¬ng tr×nh : 

     x2 – ( k – 1)x  -  k2 + k – 2 = 0    (1)  (k lµ tham sè) 
1. Chøng minh ph¬ng tr×nh (1 ) lu«n cã hai nghiÖm ph©n biÖt víi mäi gi¸ trÞ cña k 
2. T×m nh÷ng gi¸ trÞ cña k ®Ó ph¬ng tr×nh (1) cã  2 nghiÖm ph©n biÖt tr¸i dÊu 
3. Gäi x1 , x2 lµ nghÖm cña ph¬ng tr×nh (1) .T×m k ®Ó : x1

3 + x2
3 > 0 

 
Gi¶i. 



 
 

1. Ph¬ng tr×nh (1) lµ ph¬ng tr×nh bËc hai cã: 

        = (k -1)2 – 4(-  k2 + k – 2) = 5k2 – 6k + 9 = 5(k2 - 
5
6

k + 
5
9

) 

          = 5(k2 – 2.
5
3

k + 
25
9

 + 
25
36

) = 5(k - 
5
3

) + 
5

36
  > 0 víi mäi gi¸ trÞ cña k. VËy ph¬ng tr×nh 

(1) lu«n cã hai nghiÖm ph©n biÖt 
2. Ph¬ng tr×nh (1) cã hai nghiÖm ph©n biÖt tr¸i dÊu  p < 0  

                      - k2 + k – 2  < 0    - ( k2 – 2.
2
1

k + 
4
1

 + 
4
7

) < 0 

  -(k -  
2
1

)2
  - 4

7
 < 0  lu«n ®óng víi mäi k.VËy ph¬ng tr×nh (1) cã hai nghiÖm ph©n biÖt tr¸i dÊu 

víi mäi k 
3. Ta cã x1

3 + x2
3 = (x1 + x2)

3 – 3x1x2(x1 + x2) 
V× ph¬ng tr×nh cã nghiÖm víi mäi k .Theo hÖ thøc viÐt ta cã  
           x1 + x2 = k – 1 vµ x1x2 = - k2 + k – 2  

 x1
3 + x2

3 = (k – 1)3 – 3(- k2 + k – 2)( k – 1) 
                     = (k – 1) [(k – 1)2 - 3(- k2 + k – 2)] 
                     = (k – 1) (4k2 – 5k + 7) 

                     = (k – 1)[(2k - 
4
5

)2 + 
16
87

] 

Do ®ã  x1
3 + x2

3 > 0   (k – 1)[(2k - 
4
5

)2 + 
16
87

]  > 0  

                                  k – 1 > 0   ( v× (2k - 
4
5

)2 + 
16
87

 > 0 víi mäi k) 

                                 k > 1 
VËy  k > 1 lµ gi¸ trÞ cÇn t×m 
Bµi 7:  
Cho ph¬ng tr×nh : x2 – 2( m + 1) x + m – 4 = 0  (1)   (m lµ tham sè) 

1. Gi¶i ph¬ng tr×nh (1) víi m = -5 
2. Chøng minh r»ng ph¬ng tr×nh (1) lu«n cã hai nghiÖm x1 , x2 ph©n biÖt víi mäi m 
3. T×m m ®Ó 21 xx   ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt (x1 , x2 

  lµ hao nghiÖm cña ph¬ng tr×nh (1) nãi trong 

phÇn 2.) 
Gi¶i 

1. Víi m = - 5  ph¬ng tr×nh (1) trë thµnh  x2 + 8x – 9  = 0 vµ cã 2 nghiÖm lµ x1 = 1 , x2 = - 9  
2. Cã /  = (m + 1)2 – (m – 4) = m2 + 2m + 1 – m + 4 = m2 + m + 5  

                     = m2 + 2.m.
2
1

 + 
4
1

 + 
4

19
  = (m + 

2
1

)2 + 
4

19
 > 0 víi mäi m 

     VËy ph¬ng tr×nh (1) lu«n cã 2 nghiÖm ph©n biÖt x1 , x2 
3. V× ph¬ng tr×nh cã nghiÖm víi mäi m ,theo hÖ thøc ViÐt ta cã: 
x1 + x2 = 2( m + 1)  vµ x1x2 = m – 4 
Ta cã (x1 – x2)

2 = (x1 + x2)
2 – 4x1x2 = 4( m + 1)2 – 4 (m – 4) 

                         = 4m2 + 4m + 20  = 4(m2 + m + 5) = 4[(m + 
2
1

)2 + 
4

19
] 

=> 21 xx   = 2
4

19)
2
1( 2 m   

4
192  = 19   khi m + 

2
1

 = 0  m = - 
2
1

 

VËy 21 xx   ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt b»ng 19   khi m = - 
2
1

 

 



 
Bµi 8 : Cho ph¬ng tr×nh (m + 2) x2 + (1 – 2m)x + m – 3  = 0   (m lµ tham sè) 

1) Gi¶i ph¬ng tr×nh khi m = - 
2
9

 

2) Chøng minh r»ng ph¬ng tr×nh ®· cho cã nghiÖm víi mäi m 
3) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña m sao cho ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm ph©n biÖt vµ nghiÖm 

nµy gÊp ba lÇn nghiÖm kia. 
Gi¶i: 

1) Thay m = - 
2
9

 vµo ph¬ng tr×nh ®· cho vµ thu gän  ta ®îc  

                               5x2  - 20 x + 15 = 0 
ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm x1 = 1 , x2= 3 
2) + NÕu: m + 2 = 0  => m  = - 2 khi ®ã ph¬ng tr×nh ®· cho trë thµnh; 
                         5x – 5 = 0    x = 1 
      + NÕu : m + 2   0  => m   - 2 .Khi ®ã ph¬ng tr×nh ®· cho lµ ph¬ng tr×nh bËc hai cã biÖt sè 
: 
  = (1 – 2m)2 - 4(m + 2)( m – 3) = 1 – 4m + 4m2 – 4(m2- m – 6) = 25 > 0    
Do ®ã ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm ph©n biÖt 

  x1 = 
)2(2
512




m
m

= 1
42
42





m
m

    x2 = 
2
3

)2(2
)3(2

)2(2
512












m
m

m
m

m
m

 

Tãm l¹i ph¬ng tr×nh ®· cho lu«n cã nghiÖm víi mäi m 
3)Theo c©u 2 ta cã m   - 2 th× ph¬ng tr×nh ®· cho cã hai nghiÖm ph©n biÖt.§Ó nghiÖm nµy gÊp 3 
lÇn nghiÖm kia ta sÐt 2 trêng hîp 

Trêng hîp 1 : 3x1 = x2   3 = 
2
3




m
m

 gi¶i ra ta ®îc m = - 
2
9

 (®· gi¶i ë c©u 1) 

Trêng hîp 2: x1 = 3x2    1= 3. 
2
3




m
m

  m + 2 = 3m – 9   m = 
2

11
 (tho¶ m·n ®iÒu kiÖn m 

  - 2) 

KiÓm tra l¹i: Thay m = 
2

11
 vµo ph¬ng tr×nh ®· cho ta ®îc ph¬ng tr×nh : 

        15x2 – 20x + 5 = 0 ph¬ng tr×nh nµy cã hai nghiÖm  

                       x1 = 1 , x2 
 = 

15
5

 = 
3
1

 (tho¶ m·n ®Çu bµi) 

 
Bµi 9: Cho ph¬ng tr×nh : mx2 – 2(m-2)x + m – 3 = 0  (1) víi m lµ tham sè . 
1. BiÖn luËn theo m sù cã nghiÖm cña ph¬ng tr×nh (1) 
2. T×m m ®Ó (1) cã 2 nghiÖm tr¸i dÊu. 
3. T×m m ®Ó (1) cã mét nghiÖm b»ng 3. T×m nghiÖm thø hai. 

Gi¶i 

1.+ NÕu m = 0 thay vµo (1) ta cã : 4x – 3 = 0   x = 
4
3

 

   + NÕu m  0 .LËp biÖt sè / = (m – 2)2 – m(m-3) 
                                               = m2- 4m + 4 – m2 + 3m 
                                               = - m + 4 

/  < 0    - m + 4 < 0    m > 4  :  (1) v« nghiÖm 
/  = 0   - m + 4 = 0   m = 4 : (1) cã nghiÖm kÐp 

x1 = x2 = -
2
1

2
242/








m

m
a
b

 

/  > 0   - m + 4 > 0   m < 4: (1) cã 2 nghiÖm ph©n biÖt 



 

x1 = 
m

mm 42 
      ;     x2 = 

m
mm 42 

 

VËy : m > 4 : ph¬ng tr×nh (1) v« nghiÖm 

         m = 4 : ph¬ng tr×nh (1) Cã nghiÖm kÐp x = 
2
1

 

        0    m < 4 : ph¬ng tr×nh (1) cã hai nghiÖm ph©n biÖt: 
                          

                       x1 = 
m

mm 42 
      ;     x2 = 

m
mm 42 

 

        m = 0 : Ph¬ng tr×nh (1) cã nghiÖm ®¬n x = 
4
3

 

2. (1) cã nghiÖm tr¸i dÊu   
a
c

 < 0   
m

m 3
 < 0  

                          

























0
03

0
03

m
m

m
m

   

























0
3

0
3

m
m

m
m

 

Trêng hîp 







0
3

m
m

   kh«ng tho¶ m·n 

 

Trêng hîp 







0
3

m
m

      0 < m < 3 

3. *)C¸ch 1: LËp ®iÒu kiÖn ®Ó ph¬ng tr×nh (1) cã hai nghiÖm 
 

/    0    0  m   4 (*) (ë c©u a ®· cã) 
- Thay x = 3 vµo ph¬ng tr×nh (1) ta cã : 

  9m – 6(m – 2) + m -3 = 0   4m = -9   m = -
4
9

 

- §èi chiÕu víi ®iÒu kiÖn (*), gi¸ trÞ m = -
4
9

 tho¶ m·n 

*) C¸ch 2: Kh«ng cÇn lËp ®iÒu kiÖn /    0   mµ thay x = 3 vµo (1) ®Ó t×m ®îc m = -
4
9

.Sau ®ã 

thay m = -
4
9

 vµo ph¬ng tr×nh (1) : 

        -
4
9

x2 – 2(-
4
9

 - 2)x - 
4
9

 - 3 = 0     -9x2  +34x – 21 = 0 

cã /  = 289 – 189 = 100 > 0  => 













9
7
3

2

1

x

x
 

VËy víi m = -
4
9

 th× ph¬ng tr×nh (1)  cã mét nghiÖm x= 3 

*)§Ó t×m nghiÖm thø 2 ,ta cã 3 c¸ch lµm 

C¸ch 1: Thay m = - 
4
9

 vµo ph¬ng tr×nh ®· cho råi gi¶i ph¬ng tr×nh ®Ó t×m ®îc x2 =  
9
7

 (Nh 

phÇn trªn ®· lµm) 



 
C¸ch 2: Thay m = -

4
9

 vµo c«ng thøc tÝnh tæng 2 nghiÖm:  

             x1 + x2 = 
9

34

4
9

)2
4
9(2)2(2








m

m
 

 x2 = 
9

34
 - x1 = 

9
34

 - 3 = 
9
7

 

 

C¸ch 3: Thay m = - 
4
9

 vµo c«ng trøc tÝnh tÝch hai nghiÖm 

               x1x2 = 
9
21

4
9

3
4
9

3








m

m
  => x2 = 

9
21

: x1 = 
9
21

 : 3 = 
9
7

 

Bµi 10: Cho ph¬ng tr×nh : x2 + 2kx + 2 – 5k = 0 (1)  víi k lµ tham sè 
1.T×m k ®Ó ph¬ng tr×nh (1) cã nghiÖm kÐp 
2. Tim k ®Ó ph¬ng tr×nh (1) cã 2 nghiÖm x1 , x2 tho¶ m·n ®iÒu kiÖn : 
                                    x1

2 + x2
2 = 10 

Gi¶i. 
1.Ph¬ng tr×nh (1) cã nghiÖm kÐp     /  = 0   k2 – (2 – 5k) = 0  
 
  k2 + 5k – 2 = 0 ( cã   = 25 + 8 = 33 > 0 ) 

 k1 = 
2

335
  ; k2 = 

2
335

 

       VËy cã 2 gi¸ trÞ  k1 = 
2

335
   hoÆc k2 = 

2
335

 th× ph¬ng tr×nh (1) Cã nghiÖm kÐp. 

2.Cã 2 c¸ch gi¶i. 
C¸ch 1: LËp ®iÒu kiÖn ®Ó ph¬ng tr×nh (1) cã nghiÖm: 

/    0    k2 + 5k – 2   0 (*) 
Ta cã x1

2 + x2
2  = (x1 + x2)

2 – 2x1x2  
Theo bµi ra ta cã (x1 + x2)

2 – 2x1x2 = 10 

Víi ®iÒu kiÖn(*) , ¸p dông hÖ trøc vi Ðt: x1 + x2 = - 
a
b

- 2k  vµ x1x2 = 2 – 5k 

VËy (-2k)2 – 2(2 – 5k) = 10    2k2 + 5k – 7 = 0 

(Cã a + b + c = 2+ 5 – 7 = 0 ) => k1 = 1  , k2 = - 
2
7

 

§Ó ®èi chiÕu víi ®iÒu kiÖn (*) ta thay lÇn lît k1 , k2 vµo /  = k2 + 5k – 2 
          + k1 = 1   => /  = 1 + 5 – 2 = 4 > 0 ; tho¶ m·n 

          + k2 = - 
2
7

 => / = 
8
29

4
870492

2
35

4
49




  kh«ng tho¶ m·n 

VËy k = 1 lµ gi¸ trÞ cÇn t×m 
 
C¸ch 2 : Kh«ng cÇn lËp ®iÒu kiÖn /    0  .C¸ch gi¶i lµ: 

Tõ ®iÒu kiÖn x1
2 + x2

2 = 10 ta t×m ®îc k1 = 1   ; k2 = - 
2
7

 (c¸ch t×m nh trªn) 

Thay lÇn lît k1 , k2 vµo ph¬ng tr×nh (1) 
+ Víi  k1 = 1 : (1) => x2 + 2x – 3 = 0  cã x1 = 1 , x2 = 3 



 
+ Víi  k2 = - 

2
7

 (1) => x2- 7x + 
2

39
 = 0 (cã = 49 -78 = - 29 < 0 ) .Ph¬ng tr×nh v« nghiÖm 

VËy k = 1 lµ gi¸ trÞ cÇn t×m 
 

BAØI TAÄP  PHAÀN PHÖÔNG TRÌNH BAÄC HAI 
 

Baøi 1  :  Cho ph¬ng tr×nh : x2 – 6x + 1 = 0, gäi x1 vµ x2 lµ hai nghiÖm cña ph¬ng tr×nh. Kh«ng gi¶i 
ph¬ng tr×nh, h·y tÝnh: 
1) x1

2 + x2
2 

2) 1 1 2 2x x x x  

3) 
 

   
2 2
1 2 1 x 1 2

2 2 2 2
1 1 2 2

x x x x x x

x x 1 x x 1

  

  
. 

Baøi 2  :  Cho ph¬ng tr×nh: 2x2 – 5x + 1 = 0. 

TÝnh 1 2 2 1x x x x  (víi x1, x2 lµ hai nghiÖm cña ph¬ng tr×nh). 

Baøi 3  :  Cho ph¬ng tr×nh bËc hai: 
x2 – 2(m + 1)x + m2 + 3m + 2 = 0 

1) T×m c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó ph¬ng tr×nh lu«n cã hai nghiÖm ph©n biÖt. 
2) T×m gi¸ trÞ cña m tho¶ m·n x1

2 + x2
2 = 12 (trong ®ã x1, x2 lµ hai nghiÖm cña ph¬ng tr×nh). 

Baøi 4  :  Cho ph¬ng tr×nh:  
x2 – 2mx + 2m – 5 = 0. 

1) Chøng minh r»ng ph¬ng tr×nh lu«n cã hai nghiÖm ph©n biÖt víi mäi m. 
2) T×m ®iÒu kiÖn cña m ®Ó ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm tr¸i dÊu. 
3) Gäi hai nghiÖm cña ph¬ng tr×nh lµ x1 vµ x2, t×m c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó: 
 x1

2(1 – x2
2) + x2

2(1 – x1
2) = -8. 

Baøi 5  : Cho ph¬ng tr×nh:  
x2 – 2(m + 1)x + 2m – 15 = 0. 

1) Gi¶i ph¬ng tr×nh víi m = 0. 
2) Gäi hai nghiÖm cña ph¬ng tr×nh lµ x1 vµ x2. T×m c¸c gi¸ trÞ cña m tho¶ m·n 5x1 + x2 = 4. 
Baøi 6  : Cho ph¬ng tr×nh: x2 + 4x + 1 = 0 (1) 
1) Gi¶i ph¬ng tr×nh (1). 
2) Gäi x1, x2 lµ hai nghiÖm cña ph¬ng tr×nh (1). TÝnh B = x1

3 + x2
3. 

Baøi 7  : Cho ph¬ng tr×nh : x2 - (m + 4)x + 3m + 3 = 0 (m lµ tham sè). 
a) X¸c ®Þnh m ®Ó ph¬ng tr×nh cã mét nghiÖm lµ b»ng 2. T×m nghiÖm cßn l¹i. 
b) X¸c ®Þnh m ®Ó ph¬ng tr×nh cã hai nghiÖm x1, x2 tho¶ m·n x1

3 + x2
3   0. 

Baøi 8  : Cho ph¬ng tr×nh: 
 (m – 1)x2 + 2mx + m – 2 = 0     (*) 
1) Gi¶i ph¬ng tr×nh khi m = 1. 
2) T×m m ®Ó ph¬ng tr×nh (*) cã 2 nghiÖm ph©n biÖt. 
C©u9.          Cho ph¬ng tr×nh (2m-1)x2-2mx+1=0 
X¸c ®Þnh m ®Ó ph¬ng tr×nh trªn cã nghiÖm thuéc kho¶ng (-1,0) 
C©u 10: Ph¬ng tr×nh: ( 2m-1)x2-2mx+1=0 

 XÐt 2m-1=0=> m=1/2 pt trë thµnh –x+1=0=> x=1  
 XÐt 2m-10=> m 1/2 khi ®ã ta cã 

,  = m2-2m+1= (m-1)20 mäi m=> pt cã nghiÖm víi mäi m 
ta thÊy nghiÖm x=1 kh«ng thuéc (-1,0)   

víi m 1/2 pt cßn cã nghiÖm x=
12

1



m
mm

=
12

1
m

   



 
pt cã nghiÖm trong kho¶ng (-1,0)=> -1<

12
1
m

<0  












012

01
12

1

m
m =>












012

0
12

2

m
m

m
=>m<0   

VËy Pt cã nghiÖm trong kho¶ng (-1,0) khi vµ chØ khi m<0 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

GIAÛI BAØI TOAÙN BAÈNG CAÙCH LAÄP PHÖÔNG TRÌNH 
Baøi 1 :   Hai « t« khëi hµnh cïng mét lóc ®i tõ A ®Õn B c¸ch nhau 300 km . ¤ t« thø nhÊt mçi giê 
ch¹y nhanh h¬n « t« thø hai  10 km nªn ®Õn B sím h¬n « t« thø hai 1 giê . TÝnh vËn tèc mçi xe « 
t« . 
Höôùng daãn : Goïi vaän toác cuûa oâtoâ thöù nhaát laø x (km/h. ÑK x > 0). Ta coù : 
Vaän toác cuûa oâ toâ thöù hai laø : x – 10 (km/h). 

Do oâtoâ thöù nhaát ñeán B sôùm hôn oâtoâ thöù hai 1 giôø ta coù phöông trình : 1
x

300  - 
10-x 

300
  

Giaûi ra ta ñöôïc: x = - 50 (loaïi) ; x = 60. 
                                                         Ñaùp soá : Vaän toác oâtoâ thöù nhaát : 60 km/h 
                                                                        Vaän toác oâtoâ thöù hai: 50 km/h      
Baøi 2  : Mét « t« dù ®Þnh ®i tõ A ®Õn B víi vËn tèc 50 km/h. Sau khi ®i ®îc 2/3 qu·ng ®êng víi 
vËn tèc ®ã, v× ®êng khã ®i nªn ngêi l¸i xe ph¶i gi¶m vËn tèc mçi giê 10 km trªn qu·ng ®êng 
cßn l¹i. Do ®ã « t« ®Õn B chËm 30 phót so víi dù ®Þnh. TÝnh qu·ng ®êng AB. 

Höôùng daãn : Goïi x laø quaûng ñöôøng AB (Km. ÑK x > 0).  

Theo giaû thieát cuûa baøi toaùn ta coù phöông trình : 
2
1

5040 3.
x   

50 . 3
2


xx . 

Giaûi ra ta ñöôïc: x = 300 (tmñk).  
Vaäy quaûng ñöôøng AB laø  : 300km. 
Baøi 3  :  Hai vßi níc cïng ch¶y vµo bÓ th× sau 4 giê 48 phót th× ®Çy. Neáu ch¶y cïng mét thêi gian 
nh nhau th× lîng níc cña vßi II b»ng 2/3 lîng níc cña vßi I ch¶y ®îc. Hái mçi vßi ch¶y 
riªng th× sau bao l©u ®Çy bÓ. 
Híng dÉn :  Gäi x, y lÇn lît lµ thêi gian vßi I, vßi II ch¶y mét m×nh ®Çy bÓ . 

Theo bµi ra ta cã hÖ ph¬ng tr×nh :














2y
3  

x
1

24
5  

y
1  

x 
1

       Gi¶i ra ta ®îc : 







8 x 
12y 

 (tm®k) 

                                                           §¸p sè : Vßi 1 ch¶y mét m×nh ®Çy bÓ 8 giê .  
                                                                         Vßi 2 giê ch¶y mét m×nh ®Çy bÓ mÊt 12 giê. 

Baøi 4  : Mét « t« dù ®Þnh ®i tõ A ®Òn B trong mét thêi gian nhÊt ®Þnh . NÕu xe ch¹y víi vËn tèc 35 
km/h th× ®Õn chËm mÊt 2 giê. NÕu xe ch¹y víi vËn tèc 50 km/h th× ®Õn sím h¬n 1 giê . TÝnh qu·ng 



 
®êng AB vµ thêi  gian dù ®Þnh ®i lóc ®Çu .  

Híng dÉn :  Gäi quaûng ñöôøng AB laø x (km), thôøi gian döï ñònh laø y(giôø) ÑK : x >  0, y > 0. 

Theo baøi ra ta coù heä pt :  






 x  1) -50(y 
 x 2)y (35

 

suy ra : 35y + 70 = 50y -50 y = 8 (TMÑK) 
Thay vaøo heä ta ñöôïc x = 350 (TMÑK). 
                                                               Ñaùp soá :  Quaûng ñöôøng AB : 350 (km). 
                                                                               Thôøi gian döï ñònh ñi : 8 (giôø). 
Baøi 5  : Qu·ng ®êng AB dµi 180 km. Cïng mét lóc hai «t« khëi hµnh tõ A ®Ó ®Õn B. Do vËn tèc 
cña «t« thø nhÊt h¬n vËn tèc cña «t« thø hai lµ 15 km/h nªn «t« thø nhÊt ®Õn sím h¬n «t« thø hai 
2h. TÝnh vËn tèc cña mçi «t«? 

Höôùng daãn : Gäi x (km) lµ vËn tèc cña «t« thø 2. §K x > 0. 

Theo gt bµi to¸n ta cã pt : 2
15x

180
x

180



  

Gi¶i ra ta ®îc : x = 30 ; x = -45(lo¹i). 
                                                                §¸p sè : VËn tèc «t« thø hai : 30 (km/h) 
                                                                              VËn tèc «t« thø nh©t : 45 (km/h). 

Baøi 6  : Trong mét buæi lao ®éng trång c©y, mét tæ gåm 13 häc sinh (c¶ nam vµ n÷) ®· trång ®îc 
tÊt c¶ 80 c©y. BiÕt r»ng sè c©y c¸c b¹n nam trång ®îc vµ sè c©y c¸c b¹n n÷ trång ®îc lµ b»ng 
nhau ; mçi b¹n nam trång ®îc nhiÒu h¬n mçi b¹n n÷ 3 c©y. TÝnh sè häc sinh nam vµ sè häc sinh 
n÷ cña tæ. 
Gi¶i : Gäi sè häc sinh nam lµ x (em) . §K : x nguyªn d¬ng, x   13. 

Theo gt bµi ra ta cã pt :  3
 x- 13

40
x
40

     3x2 – 119x + 520 = 0   (  = 89) 

Gi¶i ra ta ®îc : x = 
6

89119 
 (lo¹i) ; x = 5 (TM§K) 

                                                                           §¸p sè : Sè HS nam : 5 (em) 
                                                                                         Sè HS n÷ : 8 em. 

Baøi 7  : Kho¶ng c¸ch gi÷a hai thµnh phè A vµ B lµ 180 km. Mét « t« ®i tõ A ®Õn B, nghØ 90 phót ë 
B råi trë l¹i tõ B vÒ A. Thêi gian tõ lóc ®i ®Õn lóc trë vÒ lµ 10 giê. BiÕt vËn tèc lóc vÒ kÐm vËn tèc 
lóc ®i lµ 5 km/h. TÝnh vËn tèc lóc ®i cña « t«. 
Gi¶i : Gäi vËn tèc lóc ®i lµ x (km/h). §K : x > 5. 

Theo gt bµi ra ta cã pt :  10
5-x

180
2
3

x
180

   17x2 – 805x + 1800 = 0   (  = 725) 

Gi¶i ra ta ®îc : x = 
34

725805 
 (lo¹i) ; x = 45 (TM§K). 

                                                                              §¸p sè : VËn tèc lóc ®i : 45 (km/h) 

Baøi 8  : Mét ca n« xu«i dßng tõ bÕn s«ng A ®Õn bÕn s«ng B c¸ch nhau 24 km, cïng lóc ®ã còng tõ 
A mét bÌ nøa tr«i víi vËn tèc dßng níc 4 km/h. Khi ®Õn B ca n« quay l¹i ngay vµ gÆp bÌ nøa tr«i 
t¹i mét ®Þa ®iÓm C c¸ch A lµ 8 km. TÝnh vËn tèc thùc cña ca n«. 
Gi¶i : Gäi vËn tèc thùc cña can« lµ x (km/h). §K x > 4. 

Theo gt bµi ra ta cã pt : 2
4 -x 

16
4x

24



   2x2 – 40x = 0 

Gi¶i ra ta ®îc : x = 0 (lo¹i) ; x = 20. 
                                                                                §¸p sè : VËn tèc thùc cña can« : 20 (km/h) 

Baøi 9  : Kho¶ng c¸ch gi÷a hai tØnh A vµ B lµ 108 km. Hai « t« cïng khëi hµnh mét lóc ®i tõ A ®Õn 
B, mçi giê xe thø nhÊt ch¹y nhanh h¬n xe thø hai 6 km nªn ®Õn B tríc xe thø hai 12 phót. TÝnh 



 
vËn tèc mçi xe. 
Gi¶i : Gäi vËn tèc cña xe thø hai lµ x (km/h). §K x > 0. 

Theo gt bµi ra ta cã pt :      
5
1

6
108

x
108





x

   x2 + 6x – 3240 = 0   ( '  = 57 ) 

Gi¶i ra ta ®îc : x = - 60 (lo¹i) ; x = 54. 
                                                                              §¸p sè : VËn tèc xe thø nhÊt lµ :  60 (km/h) 
                                                                                             VËn tèc xe thø hai lµ   :  54 (km/h) 

Baøi 11 : Theo kÕ ho¹ch, mét tæ c«ng nh©n ph¶i s¶n xuÊt 360 s¶n phÈm. §Õn khi lµm viÖc, do ph¶i 
®iÒu 3 c«ng nh©n ®i lµm viÖc kh¸c nªn mçi c«ng nh©n cßn l¹i ph¶i lµm nhiÒu h¬n dù ®Þnh 4 s¶n 
phÈm. Hái lóc ®Çu tæ cã bao nhiªu c«ng nh©n? BiÕt r»ng n¨ng suÊt lao ®éng cña mçi c«ng nh©n lµ 
nh nhau. 
Gi¶i : Gäi x lµ sè c«ng nh©n lóc ®Çu ( c«ng nh©n). §K : x nguyªn d¬ng, x > 3. 

 Theo gt bµi ra ta cã pt :   4
x

360
3x

360



   x2 – 3x – 270 = 0     (  = 33 ) 

Gi¶i ra ta ®îc : x = -15 (lo¹i) ; x =18. 
                                                                     §¸p sè : Sè c«ng nh©n lóc ®Çu : 18 ( c«ng nh©n) 

Baøi 12 :  Ba chiÕc b×nh cã thÓ tÝch tæng céng 120lÝt . NÕu ®æ ®Çy níc vµo b×nh thø nhÊt råi ®em 
rãt vµo hai b×nh kia th× hoÆc b×nh thø 3 ®Çy níc, b×nh thø 2 chØ ®îc 1/2 thÓ tÝch cña nã, hoÆc 
b×nh thø  2 ®Çy níc th× b×nh thø 3 chØ ®îc 1/3 thÓ tÝch cña nã. T×m thÓ tÝch cña mçi b×nh . 
Gi¶i : Gäi x, y, z (lÝt) theo thø tù lµ thÓ tÝch cña ba b×nh . §K : x,y, z > 0. 

Theo gt bµi ra ta cã hpt :   





















z
3
1y 

y
2
1  z x 

120  z y  x 

x

  












30  z
40 y
50 x 

 (TM§K) 

                                                                     §¸p sè : B×nh thø nhÊt cã thÓ tÝch : 50 (lÝt) 
                                                                                   B×nh thø hai cã thÓ tÝch : 40 (lÝt) 
                                                                                   B×nh thø ba cã thÓ tÝch : 30 (lÝt) 

Baøi 13 :  Hai ®Þa ®iÓm A, B c¸ch nhau 56km. Lóc 6h45' mét ngêi ®i tõ A víi vËn tèc 10km/h. 
Sau 2h , mét ngêi ®i xe ®¹p tõ  B tíi A víi vËn tèc 14km/h . Hái ®Õn mÊy giê th× hä gÆp nhau, chç 
gÆp nhau c¸ch A bao nhiªu km 
Gi¶i : Gäi  x (giê) lµ thêi gian  ®i tõ A ®Õn C. §K : x > 0. 
Theo gt bµi ra ta cã pt :  10x + 14(x – 2) = 56 

 Gi¶i ra ta ®îc : x = 
2
13 (TM§K). 

                                                                     §¸p sè : GÆp nhau lóc : 10h15’. 
                                                                                   C¸ch A : 35 (km). 

Baøi 14 :  Mét ca n« xu«i tõ A ®Õn B víi vËn tèc 30km/h, sau ®ã ngîc tõ B trë vÒ A. Thêi gian ®i 
xu«i Ýt h¬n thêi gian ®i ngîc lµ 40'. TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a A vµ B . BiÕt vËn tèc ca n« kh«ng ®æi, 
vËn tèc dßng níc lµ 3km/h. 
Gi¶i : Gäi  x (km) lµ qu¶ng ®êng AB. §K : x > 0. 

Theo gt bµi ra ta cã pt :  
24
x

3
2

30
x

 . 

Gi¶i ra ta ®îc : x = 80 (TM§K) 
                                                                     §¸p sè :  Qu¶ng ®êng AB : 80 (km). 

Baøi 15 :  Mét ngêi ®i xe ®¹p tõ A ®Õn B c¸ch nhau 50km. Sau 1h30' mét ngêi ®i xe m¸y còng tõ 
A vµ ®Õn B sím h¬n mét giê. TÝnh vËn tèc cña mçi xe, biÕt r»ng vËn tèc xe m¸y gÊp 2.5 lÇn xe 



 
®¹p. 
Gi¶i : Gäi  x (km/h) lµ vËn tèc ngêi ®i xe ®¹p. §K  x > 0. 

Theo gt bµi ra ta cã pt :  
2
5

2,5x
50

x
50

  

Gi¶i ra ta ®îc : x =  12 (TM§K) 
                                                                      §¸p sè :  VËn tèc ngêi ®i xe ®¹p : 12 (km/h). 
                                                                                     VËn tèc ngêi ®i xe m¸y : 30(km/h). 

Baøi 16 :  Mét phßng häp cã 360 ghÕ ngåi ®îc xÕp thµnh tõng hµng vµ sè ghÕ ë mçi hµng b»ng 
nhau. NÕu sè hµng t¨ng thªm 1 vµ sè ghÕ ë mçi hµng t¨ng thªm 1 th× trong phßng cã 400 ghÕ. Hái 
cã bao nhiªu hµng, mçi hµng cã bao nhiªu ghÕ? 
Gi¶i : Gäi  x lµ sè  d·y ghÕ cña phßng häp. §K x nguyªn d¬ng. 

 Theo gt bµi ra ta cã pt :  (x + 1)( )1
x

360
  = 400    x2 – 39x –360 = 0     (  = 9 ) 

Gi¶i ra ta ®îc :  x = 24 (TM§K) , x = 15 (TM§K). 
§¸p sè : Cã thÓ x¶y ra 2 kh¶ n¨ng. 
                   +)   KN 1 : Phßng häp cã 24 d·y ghÕ vµ mçi d·y cã 15 ghÕ. 
                   +)   KN 2 : Phßng häp cã 15 d·y ghÕ vµ mçi d·y cã 24 ghÕ. 

Baøi 17 : Hai ngêi thî cïng lµm mét c«ng viÖc trong 16 giê th× xong. NÕu ngêi thø nhÊt lµm 3 
giê vµ ngêi thø 2 lµm 6 giê th× hä lµm ®îc 25% c«ng viÖc. Hái mçi ngêi lµm mét m×nh c«ng 
viÖc ®ã trong mÊy giêi th× xong? 
Gi¶i : Gäi  x, y (giê) lÇn lît lµ thêi gian mçi ngêi lµm mét m×nh hoµn thµnh c«ng viÖc.  
§K x, y > 0. 

Theo gt bµi ra ta cã hpt :   
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48 y 
24 x 

(TM§K) 

                                                        §¸p sè : Ngêi thø nhÊt hoµn thµnh c«ng viÖc trong : 24 giê. 
                                                            Ngêi thø hai hoµn thµnh c«ng viÖc trong : 48 giê. 

Baøi 18 :  Hai vËt chuyÓn ®éng trªn mét ®êng trßn cã ®êng kÝnh 20m , xuÊt ph¸t cïng mét lóc tõ 
cïng mét ®iÓm. NÕu chóng chuyÓn ®éng ngîc chiÒu nhau th× cø 2 gi©y l¹i gÆp nhau. NÕu chóng 
chuyÓn ®éng cïng chiÒu nhau th× cø sau 10 gi©y l¹i gÆp nhau. TÝnh vËn tèc cña mçi vËt. 
Gi¶i : Gäi  x, y (m/s) lÇn lît lµ vËn tèc cña hai vËt. §K x > y > 0. 

Theo gt bµi ra ta cã hpt :   







10y  62.8 10x 
62,8 2y  2x 

 








13 y 
18,84 x 

 (TM§K). 

                                  §¸p sè : VËn tèc cña hai v©t lÇn lît lµ : 18,84 (km/h) ; 13 (km/h). 

Baøi 19 :  Th¸ng thø nhÊt hai tæ s¶n xuÊt ®îc 800 s¶n phÈm. Sang th¸ng thø hai tæ 1 vît 15%.tæ 2 
vît 20%. Do ®ã cuèi th¸ng c¶ hai tæ x¶n xuÊt ®ùoc 945 s¶n phÈm. TÝnh xem trong th¸ng thø nhÊt 
mçi tæ s¶n xuÊt ®îc bao nhiªu s¶n phÈm 
Gi¶i : Gäi  x, y lÇn lît lµ s¶n phÈm cña tæ 1 vµ tæ 2 lµm ®îc trong th¸ng thø nhÊt. §K : x, y nguyªn 
d¬ng. 

Theo gt bµi to¸n ta cã hpt : 










145
100
20y  

100
15x

800. y  x 
 









500 y 
300 x 

 (TM§K). 

§¸p sè : Trong th¸ng 1 : 
                                       Tæ 1 s¶n xuÊt ®îc 300 (s¶n phÈm). 
 Tæ 2 s¶n xuÊt ®îc 500 (s¶n phÈm). 
 



 
Bµi  20 : Mét nhµ m¸y dù ®Þnh s¶n xuÊt chi tiÕt m¸y trong thêi gian ®· ®Þnh  vµ dù ®Þnh sÏ s¶n 
xuÊt 300 chi tiÕt m¸y trong mét ngµy.  Nhng thùc tÕ mçi ngµy ®· lµm thªm ®îc 100 chi tiÕt, nªn 
®· s¶n xuÊt thªm ®îc tÊt c¶ lµ 600 chi tiÕt vµ hoµn thµnh kÕ ho¹ch tríc 1 ngµy 
 TÝnh sè chi tiÕt m¸y dù ®Þnh s¶n xuÊt. 
Gi¶i : Gäi  x lµ sè chi tiÕt mµ nhµ m¸y dù ®Þnh lµm. §K : x nguyªn d¬ng. 

Theo gt bµi to¸n ta cã pt :    1
400

600 x 
300

x



      x = 3000 (TM§K) 

            §¸p sè :  Tæng sè chi tiÕt dù ®Þnh lµm 3000 (chi tiÕt) 
Bµi 21: Mét ca n« xu«i dßng 42km råi ngîc dßng trë l¹i lµ 20km  m¸t tæng céng 5giê. BiÕt vËn 
tèc cña dßng ch¶y lµ 2km/h. T×m vËn tèc cña ca n« lóc dßng níc yªn lÆng. 
Gi¶i : Gäi  x lµ vËn tèc cña ca n« lóc níc yªn lÆng ( km/h ; §K : x > 2) 

Theo gt bµi to¸n ta cã pt : 5
2  -x 

20
2 x 

42



    5x2  - 62x + 24 = 0   ( ' = 29) 

Gi¶i ra ta ®îc : x = 
5
2

(lo¹i) ; x = 12. 

                         §¸p sè : VËy vËn tèc cña ca n« lóc níc yªn lÆng : 12 (km/h). 
Bµi 22: Mét ®éi xe cÇn chuyªn chë 120 tÊn hµng. H«m lµm viÖc cã 2 xe ph¶i ®iÒu ®i n¬i kh¸c nªn 
mçi xe ph¶i chë thªm 16 tÊn. Hái ®éi cã bao nhiªu xe? 
Gi¶i : Gäi  x lµ sè xe cña ®éi lóc ®Çu (xe. §K : x > 2) 

Theo gt bµi to¸n ta cã pt : 16
x

120
2 x 

120



    x2  - 2x -15  = 0   ( ' = 4) 

Gi¶i ra ta ®îc : x = - 3 (lo¹i) ; x = 5 
                              §¸p sè : VËy ®éi xe cã 5 xe. 
Bµi 23: Hai « t« khëi hµnh cïng mét lóc tõ ®Þa ®iÓm A ®Ôn ®Þa ®iÓm B. Mçi giê «t« thø nhÊt ch¹y 
nhanh h¬n «t« thø hai 12km nªn ®Õn ®Þa ®iÓm B tríc « t« thø hai 100phót. TÝnh vËn tèc cña mçi « 
t« biÕt qu·ng ®êng AB dµi 240km . 
Gi¶i : Gäi  x lµ vËn tèc cña «t« thø hai .(Km/h.  §K : x > 0). 

Theo gt bµi to¸n ta cã pt : 
3
5 

x
240

21x 
240




    5x2  - 60x – 8640  = 0   ( ' =210) 

Gi¶i ra ta ®îc : x = -36 (lo¹i) ; x = 48. 
 §¸p sè : VËn tèc cña «t« thø hai    : 48 km/h. 
                                              VËn tèc cña «t« thø nhÊt  : 60 km/h. 
Bµi 24:  NÕu më c¶ hai vßi níc ch¶y vµo mét bÓ c¹n th× sau 2 giê 55phót bÓ ®Çy bÓ. NÕu më riªng 
tõng vßi th× vßi thø nhÊt lµm ®Çy bÓ nhanh h¬n vßi thø hai lµ hai giê. Hái nÕu  më riªng tõng  vßi th× 
mçi vßi ch¶y bao l©u ®Çy bÓ? 
Gi¶i : Gäi  x lµ th 
Bµi 24:  Hai tæ häc sinh trång ®îc mét sè c©y trong s©n trêng. 
NÕu lÊy 5 c©y cña tæ 2 chuyÓn cho tæ mét th× sè c©y trång ®îc cña c¶ hai tæ sÏ b»ng nhau.  
NÕu lÊy 10 c©y cña tæ mét chuyÓn cho tæ hai th× sè c©y trång ®îc cña tæ hai sÏ gÊp ®«i sè c©y cña tæ 
mét. 
Hái mçi tæ trång ®îc bao nhiªu c©y?                                                                                                                      
 
Bµi 25:  Hai « t« A vµ B khëi hµnh cïng mét lóc tõ hai tØnh c¸ch nhau 150km, ®i ngîc chiÒu vµ gÆp 
nhau sau 2 giê. T×m vËn tèc cña mçi « t«, biÕt r»ng nÕu vËn tèc cña « t« A t¨ng thªm 5km/h vµ vËn tèc 
« t« B gi¶m 5km/h th× vËn tèc cña « t« A b»ng 2 lÇn vËn tèc cña « t« B. 
 
 
Bµi 26: Hai hîp t¸c x· ®· b¸n cho nhµ níc 860 tÊn thãc. TÝnh sè thãc mµ mçi hîp t¸c x· ®·  
b¸n cho nhµ níc. BiÕt r»ng 3 lÇn sè thãc hîp t¸c x· thø nhÊt b¸n cho nhµ níc nhiÒu h¬n hai lÇn sè 
thãc hîp t¸c x· thø hai b¸n lµ 280 tÊn 



 
«n tËp h×nh häc 9 

PhÇn 1 : h×nh häc ph¼ng 

I.§êng trßn: 

1,§Þnh nghÜa: 

       TËp hîp c¸c ®iÓm c¸ch ®iÓm 0 cho tríc mét kho¶ng c¸ch R > 0 kh«ng ®æi gäi lµ ®êng trßn t©m 
0 b¸n kÝnh R . KÝ hiÖu : ( 0 ; R) 

2, VÞ trÝ t¬ng ®èi: 

* Cña mét ®iÓm víi mét ®êng trßn : 

xÐt (0 ; R ) vµ ®iÓm M bÊt k× 

vÞ trÝ t¬ng ®èi HÖ thøc 

M n»m ngoµi ( O ; R ) OM > R 

M n»m trªn ( O ; R ) hay M thuéc     ( O ; 
R) 

OM = R 

M n»m trong ( O ; R ) OM < R 

 

* Cña mét ®êng th¼ng víi mét ®êng trßn : 

xÐt ( O ; R ) vµ ®êng th¼ng a bÊt k×  ( víi d lµ kho¶ng c¸ch tõ  t©m O ®Õn ®êng th¼ng a ) 

vÞ trÝ t¬ng ®èi Sè ®iÓm chung HÖ thøc 

a c¾t ( O ; R ) 2 d < R 

 a tiÕp xóc ( O ; R ) 1 d = R 

a vµ ( O ; R ) kh«ng giao 
nhau 

0 d > R 

* Cña hai ®êng trßn : 

 

xÐt ( O;R) vµ (O’; R’) ( víi d = O O’ )  

vÞ trÝ t¬ng ®èi Sè ®iÓm chung HÖ thøc 

Hai ®êng trßn c¾t nhau 2 R – r < d < R- r 

Hai ®êng trßn tiÕp xóc 
nhau :  

+ tiÕp xóc ngoµi : 

+ tiÕp xóc trong : 

1  

 

d = R + r 

d = R – r 

Hai®êng trßn kh«ng giao 
nhau : 

0  

 



 
+hai ®êng trßn ë ngoµi 
nhau : 

+®êng trßn lín ®ùng 
®êng trßn nhá : 

d > R + r 

 

d < R -r 

3 . TiÕp tuyÕn cña ®êng trßn : 

a. §Þnh nghÜa :  

®êng th¼ng d ®îc gäi lµ tiÕp tuyÕn cña mét ®êng trßn nÕu nã chØ cã mét ®iÓm chung víi ®êng ®ã 
. 

b, TÝnh chÊt : 

+ TÝnh chÊt 1 : NÕu mét ®êng th¼ng lµ mét tiÕp tuyÕn cña mét ®êng trßn th× nã vu«ng gãc víi b¸n 
kÝnh ®I qua  tiÕp ®iÓm . 

+ TÝnh chÊt 2 : NÕu hai tiÕp tuyÕn cña mét ®êng trßn c¾t nhau t¹i mét ®iÓm th× giao ®iÓm nµy c¸ch 
®Òu hai tiÕp ®iÓm vµ tia kÎ tõ giao ®iÓm ®ã qua t©m ®êng trßn lµ tia ph©n gi¸c cña gãc t¹o bëi hai 
tiÕp tuyÕn . 

c, C¸ch chøng minh : 

 C¸ch 1 : chøng minh ®êng th¼ng ®ã cã mét ®iÓm chung víi ®êng trßn ®ã . 

 C¸ch 2 : chøng minh ®êng th¼ng ®ã vu«ng gãc víi b¸n kÝnh cña ®êng trßn ®ã t¹i mét ®iÓm 
vµ ®iÓm  ®ã thuéc ®êng trßn . 

4 . Quan hÖ gi÷a ®êng kÝnh vµ d©y cung : 

* §Þnh lÝ 1 : §êng kÝnh vu«ng gãc víi mét d©y cung th× chia d©y cung Êy ra thµnh hai phÇn b»ng 
nhau . 

* §Þnh lÝ 2 : §êng kÝnh ®I qua trung ®iÓm cña mét d©y cung kh«ng ®i qua t©m th× vu«ng gãc víi d©y 
cung Êy. 

5 . Quan hÖ gi÷a d©y cung vµ kho¶ng c¸ch ®Õn t©m : 

* §Þnh lÝ 1 : Trong mét ®êng trßn hai d©y cung b»ng nhau khi vµ chØ khi chóng c¸ch ®Òu t©m . 

* §Þnh lÝ 2 : Trong hai d©y cung kh«ng b»ng nhau cña mét ®êng trßn, d©y cung lín h¬n khi vµ chØ 
khi nã gÇn t©m h¬n . 

II. Gãc trong ®êng trßn: 

1, C¸c lo¹i gãc trong ®êng trßn: 

- Gãc ë t©m 

- Gãc néi tiÕp 

- Gãc cã ®Ønh ë bªn trong hay bªn ngoµi ®êng trßn 

- Gãc t¹o bëi tia tiÕp tuyÕn vµ d©y cung 

2, Mèi quan hÖ gi÷a cung vµ d©y cung: 

* §Þnh lÝ 1: §èi víi hai cung nhá trong mét ®êng trßn: 

        a, Hai cung b»ng nhau c¨ng hai d©y b»ng nhau 

        b, §¶o l¹i, hai d©y b»ng nhau tr¬ng hai cung b»ng nhau. 

* §Þnh lÝ 2: §èi víi hai cung nhá trong mét ®êng trßn: 

         a, Cung lín h¬n c¨ng d©y lín h¬n 



 
         b, D©y lín h¬n tr¬ng cung lín h¬n. 

3, Tø gi¸c néi tiÕp: 

a, §Þnh nghÜa: 

Tø gi¸c néi tiÕp mét ®êng trßn lµ tø gi¸c cã bèn ®Ønh n»m trªn mét ®êng trßn . §¬ng trßn ®ã ®îc 
gäi lµ ®êng trßn ngo¹i tiÕp tø gi¸c. 

b, C¸ch chøng minh : 

* C¸ch 1: chøng minh bèn ®Ønh cña tø gi¸c cïng thuéc mét ®êng trßn 

* C¸ch 2: chøng minh tø gi¸c cã tæng hai gãc ®èi diÖn b»ng 1800 

* C¸ch 3: chøng minh tø gi¸c cã hai ®Ønh kÒ nhau nh×n c¹nh ®èi diÖn díi cïng mét gãc.  

 

 

 

 

B.  Bµi tËp: 

Bµi 1: Cho tam gi¸c ABC ( ¢= 1v ), ®êng cao AH. §êng trßn ®êng kÝnh AH c¾t c¸c c¹nh AB, AC 
lÇn lît t¹i E vµ F. 

a. CM: tø gi¸c AEHF lµ h×nh ch÷ nhËt. 

b. CM: tø gi¸c EFCB néi tiÕp. 

c. §êng th¼ng qua A vu«ng gãc víi EF c¾t BC t¹i I. Chøng minh I lµ trung ®iÓm cña BC. 

d. CMR: NÕu S ABC = 2. S AEHF th× tam gi¸c ABC vu«ng c©n. 

 

Bµi 2: Cho tam gi¸c ABC ( AB> AC ) néi tiÕp (O). VÏ ®êng ph©n gi¸c cña gãc ¢ c¾t (O) t¹i M. Nèi 
OM c¾t BC t¹i I. 

1. Chøng minh tam gi¸c BMC c©n. 

2. Chøng minh: gãc BMA < gãc AMC. 

3. Chøng minh: gãc ABC + gãc ACB = gãc BMC. 

4. §êng cao AH vµ BP cña tam gi¸c ABC c¾t nhau t¹i Q. Chøng minh OH // AH. 

5. Trªn AH lÊy ®iÓm D sao cho AD = MO. Tø gi¸c OMDA lµ h×nh g×? 

6. Chøng minh AM lµ ph©n gi¸c cña gãc OAH. 

7. OM kÐo dµi c¾t (O) t¹i N. VÏ OE vu«ng gãc víi NC. Chøng minh MBOE
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8. Chøng minh tø gi¸c OICE néi tiÕp. X¸c ®Þnh t©m cña ®êng trßn ngo¹i tiÕp tø gi¸c OICE. 

9. Chøng minh c¸c tø gi¸c ABHP vµ QPCH néi tiÕp. 

10. Tõ C vÏ tiÕp tuyÕn cña (O) c¾t BM kÐo dµi t¹i K. Chøng minh CM lµ ph©n gi¸c cña gãc BCK. 

11. So s¸nh c¸c gãc KMC vµ KCB víi gãc A. 

12. Tõ B vÏ ®êng th¼ng song song víi OM c¾t CM t¹i S. Chøng minh tam gi¸c BMS c©n t¹i M. 

13. 13.Chøng minh gãc S = gãc EOI – gãc MOC. 



 
14. Chøng minh gãc SBC = gãc NCM. 

15. Chøng minh gãc ABF = gãc AON. 

16. Tõ A kÎ AF // BC, F thuéc (O). Chøng minh BF = CA. 

  

Bµi 3: Cho tam gi¸c ABC cã ba gãc nhän. §êng trßn t©m O ®êng kÝnh BC c¾t AB, AC theo thø tù 
t¹i D, E. Gäi I lµ giao ®iÓm cña BE vµ CD. 

1. Chøng minh AI vu«ng gãc víi BC. 

2. Chøng minh gãc IDE = gãc IAE. 

3. Chøng minh :  AE . EC = BE . EI. 

4. Cho gãc BAC = 600 . Chøng minh tam gi¸c DOE ®Òu. 

Bµi 4: Cho tam gi¸c ABC nhän néi tiÕp (O). §êng cao AH cña tam gi¸c ABC c¾t (O) t¹i D , AO kÐo 
dµi c¾t (O) t¹i E. 

a) Chøng minh tø gi¸c BDEC lµ h×nh thang c©n. 

b) Gäi M lµ ®iÓm ch×nh gi÷a cña cung DE, OM c¾t BC t¹i I. Chøng minh I lµ trung ®iÓm cña BC. 

c) TÝnh b¸n kÝnh cña (O) biÕt BC = 24 cm vµ IM = 8 cm. 

Bµi 5: Trªn nöa ®êng trßn t©m O ®êng kÝnh AB lÊy hai ®iÓm M vµ N sao cho c¸c cung AM, MN, 
NB b»ng nhau. Gäi P lµ giao ®iÓm cña AM vµ BN, H lµ giao ®iÓm cña AN víi BM. CMR: 

a) Tø gi¸c AMNB lµ h×nh thang c©n. 

b) PH ┴ AB. Tõ ®ã suy ra P, H, O th¼ng hµng. 

c) ON lµ tiÕp tuyÕn cña ®êng trßn ®¬nngf kÝnh PH. 

Bµi 6:  Cho (O, R) , d©y cung AB < 2R. Gäi M lµ ®iÓm chÝnh gi÷a cña cung nhá AB. KÎ hai d©y MC, 
MD lÇn lît c¾t AB t¹i E vµ F. CMR: 

a. Tam gi¸c MAE vµ MCA ®ång d¹ng. 

b.  ME . MC = MF . MD. 

c. Tø gi¸c CEFD néi tiÕp. 

d. Khi 3RAB   th× tam gi¸c OAM ®Òu. 

Bµi 7: Cho tam gi¸c ABC vu«ng c©n t¹i A ( AB > AC ), ®êng cao AH. VÏ ®êng trßn t©m I ®êng 
kÝnh BH c¾t AB t¹i E, ®êng trßn t©m K ®êng kÝnh CH c¾t AC t¹i F. 

a. Tø gi¸c AEHF lµ h×nh g×? 

b. Chøng minh tø gi¸c BEFC néi tiÕp. 

c. Chøng minh AE . AB = AF . AC. 

d. Chømg minh EF lµ tiÕp tuyÕn chung cña (O) vµ (I). 

e. Gäi Ax lµ tiÕp tuyÕn cña ®êng trßn ngo¹i tiÕp tam gi¸c ABC. Chøng minh Ax // EF. 

Bµi 8: Cho tam gi¸c ABC vu«ng c©n t¹i A. §iÓm D thuéc AB. Qua B vÏ ®êng th¼ng vu«ng gãc víi 
CD t¹i H, ®êng th¼ng BH c¾t CA t¹i E. 

a. Chøng minh tø gi¸c AHBC néi tiÕp. 

b. TÝnh gãc AHE. 

c. Chøng minh tam gi¸c EAH vµ EBC ®ång d¹ng. 



 
d. Chøng minh AD = AE. 

e. Khi ®iÓm D di chuyÓn trªn c¹nh AB th× ®iÓm H di chuyÓn trªn ®êng nµo? 

Bµi 9: Tø gi¸c ABCD néi tiÕp ®êng trßn ®êng kÝnh AC ( AB > BC ; AD > CD ). Gäi E lµ giao ®iÓm 
cña AB vµ CD, F lµ giao ®iÓm cña AD vµ BC. Chøng minh r»ng: 

a. EF ┴ AC 

b. DA . DF = DC . DE 

c. Tø gi¸c BDFE néi tiÕp. 

Bµi 10: Cho ®êng trßn t©m O ®êng kÝnh BC, ®iÓm A thuéc (O). VÏ b¸n kÝnh OK // BA ( K vµ A 
n»m cïng phÝa ®èi víi BC ). TiÕp tuyÕn víi ®êng trßn (O) t¹i C c¾t OK t¹i I. 

a. Chøng minh IA lµ tiÕp tuyÕn cña (O). 

b. Chøng minh CK lµ tia ph©n gi¸c cña gãc ACI. 

c. Cho BC = 30 cm; AB = 18 cm. TÝnh OI, CI. 

Bµi 11: Cho ®o¹n th¼ng AB vµ O lµ trung ®iÓm cña AB. VÏ vÒ cïng phÝa víi AB c¸c tia Ax, By cïng 
vu«ng gãc víi AB. C¸c ®iÓm M, N theo thø tù di chuyÓn trªn Ax vµ By sao cho gãc MON = 900. Gäi I 
lµ trung ®iÓm cña MN. Chøng minh r»ng : 

a. AB lµ tiÕp tuyÕn cña (I ; IO). 

b. MO lµ tia ph©n gi¸c cña gãc AMN. 

c. MN lµ tiÕp tuyÕn cña ®êng trßn ®êng kÝnh AB. 

d. Khi c¸c ®iÓm M, N di chuyÓn trªn Ax, By th× tÝch AM. BN kh«ng dæi. 

Bµi 12: Cho (O;R) vµ (O’; r)tiÕp xóc ngoµi t¹i A. Gäi BC lµ tiÕp tuyÕn chung ngoµi cña hai ®êng 
trßn  ( B  thuéc (O); C thuéc (O’) ). TiÕp tuyÕn chung trong cña hai ®êng trßn t¹i A c¾t BC t¹i M. 

a. Chøng minh A, B, C thuéc ®êng trßn t©m M. 

b. §êng th¼ng OO’ cã vÞ trÝ t¬ng ®èi g× víi (M) nãi trªn? 

c. X¸c ®Þnh t©m ®êng trßn ®i qua ba ®iÓm O, O’ , M. 

d. Chøng minh BC lµ tiÕp tuyÕn cña ®êng trßn ®i qua ba ®iÓm O, O’, M. 

 

Bµi 13: Cho (O) vµ (O’)tiÕp xócngoµi t¹i A. §êng th¼ng ¤’ c¾t (O) vµ (O’) theo thø tù t¹u B vµ C ( 
kh¸c A ). Gäi DE lµ tiÕp tuyÕn chung ngoµi cña hai ®êng trßn ( D thuéc (O); E thuéc (O’)) . M lµ 
giao ®iÓm cña BD vµ CE. Chøng minh r»ng : 

a. Gãc DME lµ gãc vu«ng. 

b. MA lµ tiÕp tuyÕn chung cña hai ®êng trßn. 

c. MD . MB = ME . MC. 

 

Bµi 14: Cho tam gi¸c ABC cã  ba gãc nhän néi tiÕp (O), ®êng cao BD, CE , M lµ trung ®iÓm cña BC. 

a. Chøng minh tø gi¸c BCDE néi tiÕp. 

b. Chøng minh c¸c tam gi¸c ADE vµ ABC ®ång d¹ng . 

c. KÎ tiÕp tuyÕn Ax víi (O) . Chøng minh Ax // DE. 

d. Chøng minh r»ng nÕu gãc BAC = 600 th× tam gi¸c DME lµ tam gi¸c ®Òu. 

 



 
Bµi 15: Cho (O) vµ ®iÓm A n»m bªn ngoµi (O). VÏ c¸c tiÕp tuyÕn AB vµ AC , c¸t tuyÕn ADE. Gäi H 
lµ trung ®iÓm cña DE. 

a. Chøng minh tø gi¸c BHOC néi tiÕp. 

b. Chøng minh HA lµ tia ph©n gi¸c cña gãc BHA. 

c. Gäi I lµ giao ®iÓm cña BC vµ DE. Chøng minh : AB2 = AI . AH. 

d. BH c¾t (O) t¹i K . Chøng minh AE // CK. 

 

Bµi 16: Cho (O), ®êng trßn AB. VÏ tiÕp tuyÕn xBy. Gäi C,D lµ hai ®iÓm di ®éng trªn hai nöa mÆt 
ph¼ng bê AB ®èi nhau. Tia AC c¾t Bx t¹i M, tia AD c¾t By t¹i N. 

a. Chøng minh c¸c tam gi¸c ACD vµ AMN ®ång d¹ng. 

b. Tø gi¸c MNDC néi tiÕp. 

c. Chøng minh AC . AM = AD . AN vµ tÝch nµy kh«ng ®æi khi C, D di ®éng. 

 

Bµi 17: XÐt nöa ®êng trßn (O), ®êng kÝnh AB. Trªn nöa mÆt ph¼ng bê AB chøa nöa ®êng trßn. kÎ 
tiÕp tuyÕn Ax vµ d©y AC bÊt kú. Tia ph©n gi¸c cña gãc Cax c¾t nöa ®êng trßn t¹i D, c¸c tia AD vµ 
BC c¾t nhau t¹i E. 

a. Chøng minh tam gi¸c ABE c©n t¹i B. 

b. C¸c d©y AC vµ BD c¾t nhau t¹i K. Chøng minh EK ┴ AB. 

c. Tia BD c¾t tia Ax t¹i F. Chøng minh tø gi¸c AKEF lµ h×nh thoi. 

 

Bµi 18: Cho nöa lôc gi¸c ®Òu ABCD néi tiÕp trong nöa ®êng trßn (O ; R).  

Hai tiÕp tuyÕn t¹i B vµ D c¾t nhau t¹i T. 

a. Chøng minh r»ng OT // AB. 

b. Chøng minh ba ®iÓm O, C, T th¼ng hµng. 

c. TÝnh chu vi vµ diÖn tÝch tam gi¸c TBD theo R. 

d. TÝnh diÖn tÝch h×nh giíi h¹n bëi hai c¹nh TB, TD vµ cung BCD theo R. 

Bµi 19: Hai ®êngtrßn (O) vµ (O’) cã b¸n kÝnh R vµ R’ ( R > R’) tiÕp xóc ngoµi nhau t¹i C. Gäi AC 
vµ BC lµ hai ®êng kÝnh ®i qua C cña (O) vµ (O’). DE lµ d©y cung cña (O) vu«ng gãc víi AB t¹i trung 
®iÓm cña M cña AB. Gäi giao ®iÓm thø hai cña ®êng th¼ng DC víi (O’) lµ F. 

a. Tø gi¸c AEBD lµ h×nh g×? 

b. Chøng minh r»ng ba ®iÓm B, E, F th¼ng hµng. 

c. Chøng minh tø gi¸c MDBF néi tiÕp. 

d. DB c¾t (O’) t¹i G. Chøng minh DF, EG, AB ®ång qui. 

e. Chøng minh DEMF
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  vµ MF lµ tiÕp tuyÕn cña (O’). 

Bµi 20: Cho ®êng trßn t©m O, ®êng kÝnh AC. Trªn ®o¹n OC lÊy mét ®iÓm B vµ vÏ ®êng trßn t©m 
O’ ®êng kÝnh BC. Gäi M lµ trung ®iÓm cña AB. Tõ M kÎ d©y cung DE vu«ng gãc víi AB, DC c¾t 
(O’) t¹i I. 

a.Tø gi¸c ADBE lµ h×nh g× ? t¹i sao? 



 
b.Chøng minh BI // AD. 

c.Chøng minh ba ®iÓm I, B, E th¼ng hµng vµ MD = MI. 

d.X¸c ®Þnh vµ gi¶i thÝch vÞ trÝ t¬ng ®èi cña ®êng th¼ng MI víi (O’). 

 

Bµi 21: Tõ mét ®iÓm A ë bªn ngoµi ®êng trßn (O) vÏ hai tiÕp tuyÕn AB, AC vµ c¸t tuyÕn AMN cña 
®êng trßn ®ã. Gäi I lµ trung ®iÓm cña d©y MN. 

a. Chøng minh 5 ®iÓm A,B,I,O,C cïng n»m trªn mét ®êng trßn. 

b. NÕu AB = OB th× tø gi¸c ABOC lµ h×nh g× ? T¹i sao? TÝnh diÖn tÝch h×nh trßn vµ ®é dµi ®êng 
trßn ngo¹i tiÕp tø gi¸c ABOC theo b¸n kÝnh R cña (O). 

 

Bµi 22: Cho tam gi¸c ABC néi tiÕp (O). Tia ph©n gi¸c cña gãc A c¾t BC t¹i D, c¾t (O) t¹i E. TiÕp 
tuyÕn cña ®êng trßn t¹i A c¾t ®êng th¼ng BC t¹i M. 

a. Chøng minh MA = MD. 

b. Gäi I lµ ®iÓm ®èi xøng víi D qua M, gäi F lµ giao ®iÓm cña IA víi (O).Chøng minh E, O, F 
th¼ng hµng. 

 

Bµi 23: Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A. Trªn c¹nh AC lÊy ®iÓm M, dùng (O) ®êng kÝnh MC. §êng 
th¼ng BM c¾t (O) t¹i D. §êng th¼ng AD c¾t ®êng trßn (O) t¹i S. 

a. Chøng minh tø gi¸c ABCD néi tiÕp. CA lµ tia ph©n gi¸c cña gãc SCB. 

b. Gäi E lµ giao ®iÓm cña BC víi (O) . Chøng minh c¸c ®êng th¼ng BA, EM, CD ®ång qui. 

c. Chøng minh DM lµ ph©n gi¸c cña gãc ADE. 

d. Chøng minh M lµ t©m ®êng trßn néi tiÕp tam gi¸c ADE. 

Bµi 24:  Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A. 

a. Nªu c¸ch dùng (O) qua A vµ tiÕp xóc víi BC t¹i B. Nªu c¸ch dùng (O’) qua tiÕp xóc víi BC t¹i 
C. 

b. Hai ®êng trßn (O) vµ (O’) ë vÞ trÝ t¬ng ®èi nµo? 

c. Gäi M lµ trung ®iÓm cña BC. Chøng minh AM lµ tiÕp tuyÕn chung cña (O) vµ (O’).  

d. Cho AB = 36cm, AC = 48 cm. TÝnh ®é dµi BC vµ c¸c b¸n kÝnh cña (O) , (O’). 

 

Bµi 25: Cho nöa ®êng trßn (O) ®êng kÝnh AB, b¸n kÝnh OC vu«ng gãc víi AB. Gäi M lµ mét ®iÓm 
di ®éng trªn cung BC ( M ≠ B, M ≠ C). AM c¾t OC t¹i N. 

a. Chøng minh r»ng tÝch AM . AN kh«ng ®æi. 

b. VÏ CD ┴ AM . Chøng minh c¸c tø gi¸c MNOB vµ AODC néi tiÕp. 

c. X¸c ®Þnh vÞ trÝ cña ®iÓm M trªn cung BC ®Ó tam gi¸c COD c©n t¹i D. 

 

Bµi 26: Cho tam gi¸c ABC nhän néi tiÕp (O), H lµ trùc t©m cña tam gi¸c ABC, M lµ mét ®iÓm trªn 
cung BC kh«ng chøa ®iÓm A. 

a. X¸c ®Þnh vÞ trÝ cña M ®Ó tø gi¸c BHCM lµ h×nh b×nh hµnh. 

b. Gäi N vµ E lÇn lît lµ c¸c ®iÓm ®èi xøng cña M qua AB vµ AC. Chøng minh ba ®iÓm N. H , E 
th¼ng hµng. 



 
c. X¸c ®Þnh vÞ trÝ cña M ®Ó NE cã ®é dµi lín nhÊt. 

Bµi 27: Cho (O,R) vµ (O’,r) tiÕp xóc ngoµi t¹i M ( R > r ). §êng th¼ng OO’ c¾t (O) t¹i C, c¾t (O’) t¹i 
D . TiÕp tuyÕn chung ngoµi AB  ( )'(),( OBOA   ) c¾t ®ßng th¼ng OO’ t¹i H. TiÕp tuyÕn chung 
cña hai ®êng trßn ë M c¾t AB t¹i I. 

a. Chøng minh c¸c tam gi¸c OIO’ vµ AMB lµ c¸c tam gi¸c vu«ng. 

b. Chøng minh rRAB .2  . 

c. Tia AM c¾t (O’) t¹i A’, tia BM c¾t (O) t¹i B’. Chøng minh ba ®iÓm A, O, B’ vµ A’ , O’ , B 
th¼ng hµng vµ CD2 = BB’2 + AA’2. 

d. Gäi N vµ N’ lÇn lît lµ giao ®iÓm cña AM víi OI vµ BM víi O’I. TÝnh ®é dµi c¸c ®o¹n th¼ng 
MI, AB, OI, O’I, OH, O’H theo R vµ r. 

 

Bµi 28: Cho ®êng trßn (O) ®êng kÝnh AB, mét ®iÓm C ( kh¸c A, B ) n»m trªn ®êng trßn . TiÕp 
tuyÕn Cx cña (O) c¾t tia AB t¹i I. Ph©n gi¸c gãc CIA c¾t OC t¹i O’. 

a. Chøng minh (O’, O’C) võa tiÕp xóc víi (O) võa tiÕp xóc víi ®êng th¼ng AB. 

b. Gäi D,E theo thø tù lµ giao ®iÓm thø hai cña CA, CB víi (O’). Chøng minh D, O’, E th¼ng hµng . 

c. T×m vÞ trÝ cña C sao cho ®êng trßn ngo¹i tiÕp tam gi¸c OCI tiÕp xóc víi AC. 

 

Bµi 29: Cho nöa ®êng trßn ®êng kÝnh AB = 2R. KÎ tiÕp tuyÕn Bx víi nöa ®êng trßn. C vµ D lµ hai 
®iÓm di ®éng trªn nöa ®êng trßn. C¸c tia AC vµ AD c¾t Bx lÇn lît t¹i E vµ F ( F n»m gi÷a B vµ E ). 

a. Chøng minh hai tam gi¸c ABF vµ BDF ®ång d¹ng. 

b. Chøng minh tø gi¸c CEFD néi tiÕp. 

c. Khi D vµ C di ®éng trªn nöa ®êng trßn , chøng tá r»ng : 

                      AC. AE = AD . AF = const . 

Bµi 30: Cho (O). VÏ hai d©y AB vµ CD vu«ng gãc t¹i M ë bªn trong (O). Tõ A vÏ mét ®êng th¼ng 
vu«ng gãc víi BC t¹i H, c¾t CD t¹i E. F lµ ®iÓm ®èi xøng cña C qua AB. Tia AF c¾t tia BD t¹i K. 
Chøng minh r»ng: 

a. Gãc MAH = gãc MCB. 

b. Tam gi¸c ADE c©n. 

c. Tø gi¸c AHBK néi tiÕp. 

Bµi 31. Cho ®o¹n th¼ng AB vµ C lµ mét ®iÓm n»m gi÷a A vµ B. Ngêi ta kÎ trªn cïng mét nöa mÆt 
ph¼ng bê AB hai tia Ax vµ By vu«ng gãc víi AB. Trªn tia Ax lÊy mét ®iÓm I. Tia Cz vu«ng gãc víi 
tia CI t¹i C vµ c¾t By t¹i K. §êng trßn ®êng kÝnh IC c¾t IK t¹i P. Chøng minh: 

a. Tø gi¸c CPKB néi tiÕp.                   
b. AI.BK=AC.CB.              
c.  APB vu«ng. 
d. Gi¶ sö A, B, I cè ®Þnh. H·y x¸c ®Þnh vÞ trÝ ®iÓm C sao cho diÖn tÝch h×nh thang vu«ng ABKI lín 

nhÊt. 
Bµi 32. Cho (O) vµ mét ®iÓm A n»m ngoµi (O). Tõ A kÎ hai tiÕp tuyÕn AB, AC vµ c¸t tuyÕn AMN víi 
(O). (B, C, M, N cïng thuéc (O); AM<AN). Gäi E lµ trung ®iÓm cña d©y MN, I lµ giao ®iÓm thø hai 
cña ®êng th¼ng CE víi (O). 

a. Chøng minh bèn ®iÓm A, O, E, C cïng n»m trªn mét ®êng trßn. 
b. Chøng minh gãc AOC=gãc BIC 
c. Chøng minh BI//MN. 



 
d. X¸c ®Þnh vÝ trÝ c¸t tuyÕn AMN ®Ó diÖn tÝch tam gi¸c AIN lín nhÊt. 

Bµi 33. Cho tam gi¸c ABC vu«ng ë A (AB<AC), ®êng cao AH. Trªn ®o¹n th¼ng HC lÊy D sao cho 
HD=HB. VÏ CE vu«ng gãc víi AD (EAD). 

a. Chøng minh tø gi¸c AHCE néi tiÕp.           
b. Chøng minh AB lµ tiÕp tuyÕn cña ®êng trßn ngo¹i tiÕp tø gi¸c AHCE. 
c. Chøng minh CH lµ tia ph©n gi¸c cña gãc ACE. 
d. TÝnh diÖn tÝch h×nh giíi h¹n bëi c¸c ®o¹n th¼ng CA, CH vµ cung nhá AH cña ®êng trßn nãi 

trªn biÕt AC=6cm; gãc ACB = 30o. 
Bµi 34. Cho (O) cã ®êng kÝnh BC. Gäi A lµ mét ®iÓm thuéc cung BC (cung AB < cung AC). D lµ 
®iÓm thuéc b¸n kÝnh OC. §êng vu«ng gãc víi BC t¹i D c¾t AC ë E, c¾t tia BA ë F. 

a. Chøng minh tø gi¸c ADCF néi tiÕp. 
b. Gäi M lµ trung ®iÓm cña EF. Chøng minh: gãc AME=2 gãc ACB. 
c. Chøng minh AM lµ tiÕp tuyÕn cña (O). 
d. TÝnh diÖn tÝch h×nh giíi h¹n bëi c¸c ®o¹n th¼ng BC, BA vµ cung nhá AC cña (O) biÕt 
BC=8cm; gãc ABC = 60o. 

Bµi 35.  Cho ®êng trßn (O) ®êng kÝnh AB=2R vµ mét ®iÓm M di chuyÓn trªn nöa ®êng trßn. 
Ngêi ta vÏ ®êng trßn t©m E tiÕp xóc víi (O) t¹i M vµ tiÕp xóc víi AB t¹i N. §êng trßn nµy c¾t 
MA, MB lÇn lît t¹i c¸c ®iÓm thø hai C, D. 

a. Chøng minh CD//AB. 
b. Chøng minh MN lµ tia ph©n gi¸c cña gãc AMB vµ ®êng th¼ng MN ®i qua mét ®iÓm K cè 

®Þnh. 
c. Chøng minh tÝch KM.KN cè ®Þnh. 
d. Gäi giao ®iÓm cña c¸c tia CN, DN víi KB, KA lÇn lît lµ C', D'. T×m vÞ trÝ cña M ®Ó chu vi 

tam gi¸c NC'D' ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt cã thÓ ®îc. 
Bµi 36.  Cho mét ®êng trßn ®êng kÝnh AB, c¸c ®iÓm C, D ë trªn ®êng trßn sao cho C, D kh«ng 
n»m trªn cïng mét nöa mÆt ph¼ng bê AB ®ång thêi AD>AC. Gäi c¸c ®iÓm chÝnh gi÷a c¸c cung AC, 
AD lÇn lît lµ M, N. Giao ®iÓm cña MN víi AC, AD lÇn lît lµ H, I. Giao ®iÓm cña MD víi CN lµ K. 

a. CM: NKD vµ MAK c©n. 
b. CM: tø gi¸c MCKH néi tiÕp ®îc. Suy ra KH//AD. 
c. So s¸nh c¸c gãc CAK víi gãc DAK. 
d. T×m mét hÖ thøc gi÷a sè ®o AC, sè ®o AD lµ ®iÒu kiÖn cÇn vµ ®ñ ®Ó AK//ND. 

Bµi 37.  Cho (O1) vµ (O2) tiÕp xóc ngoµi víi nhau t¹i ®iÓm A vµ tiÕp tuyÕn chung Ax. Mét ®êng 
th¼ng d tiÕp xóc víi (O1), (O2) lÇn lît t¹i B, C vµ c¾t Ax t¹i ®iÓm M. KÎ c¸c ®êng kÝnh BO1D, CO2E. 

a. Chøng minh M lµ trung ®iÓm BC. 
b. Chøng minh O1MO2 vu«ng. 
c. Chøng minh B, A, E th¼ng hµng; C, A, D th¼ng hµng. 
d. Gäi I lµ trung ®iÓm cña DE. Chøng minh r»ng ®êng trßn ngo¹i tiÕp tam gi¸c IO1O2 tiÕp xóc 

víi d. 

d.  

 

PhÇn 2: H×nh häc kh«ng gian. 

A.Lý thuyÕt: 
 I. Mét sè kiÕn thøc c¬ b¶n vÒ h×nh häc kh«ng gian: 

1. C¸c vÞ trÝ t¬ng ®èi: 

 a.VÞ trÝ t¬ng ®èi cña hai ®êng th¼ng: 

 * a // b  a , b  (P), a vµ b kh«ng cã ®iÓm chung. 

 * a c¾t b  a , b  (P), a vµ b cã mét ®iÓm chung. 



 
 * a vµ b chÐo nhau  a vµ b kh«ng cïng thuéc mét mÆt ph¼ng. 

 b. VÞ trÝ t¬ng ®èi cña ®êng th¼ng a vµ mÆt ph¼ng (P): 

 * a // (P)  a vµ (P) kh«ng cã ®iÓm chung. 

 * a c¾t (P)  a vµ (P) cã mét ®iÓm chung. 

 * a  (P)  a vµ (P) cã v« sè ®iÓm chung.  

c. VÞ trÝ t¬ng ®èi cña hai mÆt ph¼ng (P) vµ (Q): 

* (P) // (Q)   kh«ng cã ®iÓm chung. 

* (P)  (Q) = a  cã mét ®êng th¼ng a chung ( a gäi lµ giao tuyÕn cña hai mÆt ph¼ng). 

* (P)   (Q). 

2. Mét sè c¸ch chøng minh: 

a. Chøng minh hai ®êng th¼ng song song: 

C1: a vµ b cïng thuéc mét mÆt ph¼ng. 

      a vµ b kh«ng cã ®iÓm chung. 

C2: a // c vµ b // c. 

C3 : ba
bRQ
aRP

QP
//

)()(
)()(

)//()(











    

 b.Chøng minh ®êng th¼ng song song víi mÆt ph¼ng: 

)//(
)(

//
Pa

Pb
ba







 

 c.Chøng minh hai mÆt ph¼ng song song: 

)//()(
)//(),//(

),(,
QP

PbPa
aXbQba






 

 d.Chøng minh hai ®êng th¼ng vu«ng gãc: 

ba
Pb
Pa









)(
)(

 

 e.Chøng minh ®êng th¼ng vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng: 

    )(
)(),(,

,
Pa

PcPbbXc
caba









 

 g.Chøng minh hai mÆt ph¼ng vu«ng gãc:  

   )()(
)(
)(

QP
Qa
Pa









 

II. Mét sè h×nh kh«ng gian: 

1. H×nh l¨ng trô: 

Sxq = P . h                 víi P: chu vi ®¸y 

1. H×nh trô: 



 
V = B . h                         h : chiÒu cao 

                        B: diÖn tÝch ®¸y 

Sxq = P.h = 2R.h víi R: b¸n kÝnh ®¸y 

V = B.h = R2.h          h: chiÒu cao. 

 

2. H×nh chãp: 

hBV

dPS xq

.
3
1

.
2
1




     víi d: ®êng cao mÆt bªn 

2. H×nh nãn: 

hRhBV

lRdPS xq

.
3
1.

3
1

..
2
1

2






   

d: ®êng sinh; h: chiÒu cao. 

3. H×nh chãp côt: 

 

 hBBBBV

dPPS xq

.'.'
3
1

.'
2
1




 

3. H×nh nãn côt: 

   

   rRrRhhBBBBV

drRdPPS xq

.
3
..'.'

3
1

.'
2
1

22 






 

4. H×nh cÇu: 

3

2

3
4
4

RV

RS








 

 

B. Bµi tËp: 

Bµi 1: Cho h×nh b×nh hµnh ABCD vµ ®iÓm S n»m ngoµi mp(ABCD). Gäi M, N theo thø tù lµ trung 
®iÓm cña SA, SD. Tø gi¸c MNCB lµ h×nh g×? 

Bµi 2: Cho tø diÖn ABCD. Gäi G, H theo thø tù lµ trung ®iÓm cña AD, CD. LÊy ®iÓm E AB, F  BC 

sao cho: CBCFABAE
4
1;

4
1

 . 

a. Chøng minh GH // (ABC); EF // (ACD); EF // GH. 

b. Gäi I lµ giao ®iÓm cña EG vµ (BCD). CMR: F, H, I th¼ng hµng. 

Bµi 3: CMR: NÕu mét mÆt ph¼ng song song víi ®êng th¼ng a cña mp(Q) mµ (P) vµ (Q) c¾t nhau th× 
giao tuyÕn cña chóng song song víi a. 

Bµi 4: Cho hai mÆt ph¼ng (P) vµ (Q) c¾t nhau theo giao tuyÕn d. Mét mÆt ph¼ng thø ba (R) c¾t (P) , 
(Q) theo thø tù lµ c¸c giao tuyÕn a vµ b. CMR: 

a. NÕu a x d = M th× a, b, d ®ång qui. 

b. NÕu a // d th× a, b, d ®«i mét song song. 

Bµi 5: Cho tø diÖn S.ABC, ®iÓm D  SA sao cho ABESASD  ,
4
1

 sao cho BABE
4
1

 . Gäi M lµ 

trung ®iÓm cña SC, I lµ giao ®iÓm cña DM vµ AC, N lµ giao ®iÓm cña IE vµ BC. CMR: 

a. SB // (IDE). 

b. N lµ trung ®iÓm cña BC. 



 
Bµi 6: Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A, ®êng cao AH. Mét ®êng th¼ng d  (ABC) t¹i A. Trªn d lÊy 
®iÓm S bÊt kú. 

a. Chøng minh BC  SH. 

b. KÎ AI lµ ®êng cao cña tam gi¸c SAH. Chøng minh AI  (SBC). 

c. Cho AB = 15 cm, AC = 20 cm , SA = 16 cm. TÝnh BC, SH råi tÝnh Sxq, Stp, V cña h×nh chãp S . 
ABC. 

Bµi 7: Cho tam gi¸c ABC ®Òu vµ trung tuyÕn AM, ®iÓm I  AM sao cho IA = 2.IM . Qua I vÏ ®êng 
th¼ng d vu«ng gãc víi mp(ABC), trªn d lÊy ®iÓm S bÊt kú. 

a. Chøng minh SA = SB = SC. 

b. Gäi IH lµ ®êng cao cña tam gi¸c SIM. CMR: IH  (SBC). 

c. TÝnh Sxq vµ V cña h×nh chãp S . ABC biÕt cmAB 33 ; SA = 5 cm. 

Bµi 8: Cho tø diÖn S . ABC. §iÓm E  SA, F   AB sao cho BABFSASE
3
1;

3
1

  . Gäi G, H theo 

thø tù lµ trung ®iÓm cña SC, BC. CMR: 

a. EF // GH. 

b. EG, FH, AC ®ång qui. 

Bµi 9: Cho tam gi¸c ABC  vu«ng t¹i A, AB = 8 cm, AC = 6 cm. Mét ®êng th¼ng d vu«ng gãc vãi 
mp(ABC) t¹i B, trªn d lÊy ®iÓm S sao cho SA = 10 cm. 

a. CMR: SB  AC. 

b. TÝnh SB, BC, SC. 

c. CM: Tam gi¸c SAC vu«ng. 

d. TÝnh Stp , V. 

Bµi 10: Cho h×nh vu«ng ABCD c¹nh 3 cm. Trªn ®êng th¼ng d vu«ng gãc víi mp(ABCD) t¹i A lÊy 
®iÓm S sao cho SA = 4 cm. CMR: 

a. (SAB)  (SAD). 

b. SC  BD. 

c. C¸c tam gi¸c SBC vµ SDC vu«ng. 

d. TÝnh Sxq , V cña h×nh chãp S . ABCD. 

Bµi 11: Cho l¨ng trô ®øng ABCD . A’B’C’D’ cã ®¸y lµ h×nh thoi. BiÐt ®êng cao AA’ = 5 cm, c¸c 
®êng chÐo AC’ = 15 cm , DB’ = 9 cm. 

a. TÝnh AB? 

b. TÝnh Sxq, V cña h×nh l¨ng trô ABCD . A’B’C’D’. 

c. TÝnh Sxq, V cña h×nh chãp B’ . ABCD. 

Bµi 12: Cho l¨ng trô tam gi¸c ®Òu ABC . A’B’C’ cã AA’ = 4 cm , gãc BAB’ = 450 . TÝnh Sxq vµ V. 

Bµi 13: H×nh hép ch÷ nhËt ABCD . A’B’C’D’ cã AD = 3 cm, AB = 4 cm, BD’ = 13 cm. TÝnh Sxq vµ V 
? 

Bµi 14: Cho h×nh hép ch÷ nhËt ABCD . A’B’C’D’ cã AB = 12 cm, AD = 16 cm, AA’ = 25 cm. 

a. CM: C¸c tø gi¸c ACC’A’, BDD’B’ lµ h×nh ch÷ nhËt. 

b. CM: AC’2 = AB2 + AD2 + AA’2. 



 
c. TÝnh Stp , V ? 

Bµi 15: Cho h×nh hép ch÷ nhËt ABCD . A’B’C’D’cã AB = AA’ = a vµ gãc A’CA = 300. TÝnh Stp vµ V 
? 

Bµi 16: Cho h×nh lËp ph¬ng ABCD . A’B’C’D’ cã ®é dµi c¹nh lµ 6 cm . 

a. TÝnh ®êng chÐo BD’. 

b. TÝnh Stp vµ V cña h×nh chãp A’ . ABD. 

c. TÝnh Stp vµ V cña h×nh chãp A’.BC’D. 

Bµi 17: Mét thïng h×nh trô cã diÖn tÝch xung quanh b»ng tæng diÖn tÝch hai ®¸y, ®êng cao cña h×nh 
trô b»ng  6 dm. Hái thïng chøa ®îc bao nhiªu lÝt níc ? ( biÕt r»ng 1 dm3 = 1 lÝt ). 

Bµi 18: Mét mÆt ph¼ng qua trôc OO’ cña mét h×nh trô, phÇn mÆt ph¼ng bÞ giíi h¹n bëi h×nh trô ( cßn 
gäi lµ thiÕt diÖn) lµ mét h×nh ch÷ nhËt cã diÖn tÝch b»ng 72 cm2. TÝnh b¸n kÝnh ®¸y, ®êng cao cña 
h×nh trô biÕt r»ng ®êng kÝnh ®¸y b»ng mét nöa chiÒu cao. 

Bµi 19: Mét h×nh trô cã thiÕt diÖn qua trôc lµ mét h×nh ch÷ nhËt cã chiÒu dµi 4 cm, chiÒu réng 3 cm. 
TÝnh Sxq vµ V cña h×nh trô ®ã. 

Bµi 20: Cho h×nh nãn ®Ønh A, ®êng sinh AB = 5 cm, b¸n kÝnh ®¸y OB = 3 cm. 

a. TÝnh Sxq cña h×nh nãn. 

b. TÝnh V cña h×nh nãn. 

c. Gäi CD lµ d©y cung cña (O; OB)vu«ng gãc víi OB. CMR: CD  (AOB). 

Bµi 21: Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A quay mét vßng quanh AB. TÝnh b¸n kÝnh ®¸y, ®êng cao cña 
h×nh nãn t¹o thµnh. Tõ ®ã tÝnh Sxq , vµ V cña h×nh nãn biÕt r»ng BC = 6 cm, gãc ACB = 600. 

Bµi 22: Mét h×nh nãn cã thiÕt diÖn qua trôc lµ mét tam gi¸c ®Òu c¹nh b»ng 4 cm. TÝnh Sxq vµ V . 

Bµi 23: Mét h×nh nãn côt cã ®êng cao 12 cm, c¸c b¸n kÝnh ®¸y lµ 10 cm vµ 15 cm. 

a. TÝnh Sxq cña h×nh nãn côt. 

b. TÝnh V cña h×nh nãn sinh ra h×nh nãn côt ®ã. 

Bµi 24: Mét h×nh thang ABCD cã gãc A vµ gãc D =900, AB = BC = a , gãc C = 600. TÝnh Stp cña h×nh 
t¹o thµnh khi quay h×nh thang vu«ng mét vßng xung quanh: 

a. C¹nh AD. 

b. C¹nh DC. 

 

 

 

Bµi 1: Cho ph¬ng tr×nh          
 

3
3

1 1
x m 1 x m 3 0

xx
(*) 

 a) Gi¶i ph¬ng tr×nh khi m = 3 
 b) T×m m ®Ó ph¬ng tr×nh cã ®óng hai nghiÖm d¬ng ph©n biÖt 
Gi¶i tãm t¾t: 
 §KX§: x  0 

 §Æt  
1

x t
x

 ph¬ng tr×nh (*) trë thµnh   2t 1 t t 3 m 0       

a) m = 3 (Tù gi¶i) 
 b) Víi t = 1  x2 – x – 1 = 0 ph¬ng tr×nh nµy lu«n cã 1 nghiÖm d¬ng (v× ac < 0) 



 
§Ó ph¬ng tr×nh (*) cã ®óng 2 nghiÖm d¬ng ph©n biÖt th× ph¬ng tr×nh t2 + t + 4 – m = 0  

ph¶i cã nghiÖm kÐp kh¸c 1. Hay m = 
11
4

 

Bµi 2:  a) Cho a, b, c  Z tháa m·n ®iÒu kiÖn 
      
 

2

2 2 2

1 1 1 1 1 1
a b c a b c

 

 Chøng minh r»ng a3 + b3 + c3 chia hÕt cho 3 

b) Gi¶i ph¬ng tr×nh x3 + ax2 + bx + 1 = 0, biÕt r»ng a, b, c lµ sè h÷u tØ vµ 1 + 2  lµ nghiÖm cña ph¬ng 
tr×nh 
Gi¶i tãm t¾t: a) §K: a, b, c  0. Tõ gt suy ra a + b + c = 0. Mµ a3 + b3 + c3 – (a + b + c) = a(a – 1)(a + 1) + b(b – 1 
)(b + 1) + c(c – 1)(c + 1) chia hÕt cho 3 vµ a + b + c = 0 chia hÕt cho 3 nªn a3 + b3 + c3 chia hÕt cho 3 

 b) V× 1 + 2  lµ nghiÖm cña ph¬ng tr×nh nªn ta cã 

         2 2a b 5 3a b 8 0  v× a, b lµ sè h÷u tØ nªn 

 
  


  

2a b 5 0

3a b 8 0
  

 




a 3

b 1
. Thay vµo HS tù gi¶i tiÕp 

Bµi 3: Cho x, y  N* tháa m·n x + y = 2011.  

T×m GTNN vµ GTLN cña biÓu thøc P =      2 2x x y y y x  

Gi¶i tãm t¾t: 

C¸ch 1: V× x, y  N* nªn   1 x y 2009      
2 21 x y 2009  

 Mµ (x – y)2 = (x + y)2 – 4xy = 20112 – 4xy. Do ®ã –xy =     
21

x y 4044121
4

 

 VËy P = 20113 - 6031xy = 20113 + 6031     
21

x y 4044121
4

 

Ta cã 20113 + 6031.  21
1 4044121

4
  P  20113 + 6031.  21

2009 4044121
4

 

Hay 2035205401  P  8120605021.  
VËy GTNN cña P lµ 2035205401. DÊu “=” x¶y ra khi x = 1006 vµ y = 1005 hoÆc x = 1005 vµ y = 1006. 

GTLN cña P lµ 8120605021. DÊu “=” x¶y ra khi x = 2010 vµ y = 1 hoÆc x = 1 vµ y = 2010 
C¸ch 2: P = 20113 - 6031xy theo bµi ra ta cã 1  x, y  2010 
Ta chøng minh 2010  xy  1005. 1006. ThËt vËy 
 xy – 2010 = x(2011 – x) – 2010 = 2011x – x2 – 2010 = 2010x – x2 + x – 2010  
 = (2010 – x)(x – 1)  0 (v× 1  x, y  2010) 
 Ta cã xy  2010. Do ®ã P  8120605021 
MÆt kh¸c 1005.1006 – xy = 1005. 1006 – x(2011 – x) = … = (1005 – x)(1006 – x)  0 
 Ta cã 1005.1006 – xy  0 Do ®ã 2035205401  P 
 
Bµi 4: Cho nöa ®êng trßn t©m O, ®êng kÝnh AB = 2R, mét d©y cung MN = R di chuyÓn trªn nöa ®êng trßn. 
Qua M kÎ ®êng th¼ng song song ON c¾t ®êng th¼ng AB t¹i E. Qua N kÎ ®êng th¼ng song song OM c¾t 
®êng th¼ng AB t¹i F. 
 a) CMR: MNE  NFM 
 b) Gäi K lµ giao ®iÓm cña EN vµ FM. H·y x¸c ®Þnh vÞ trÝ cña d©y MN ®Ó chu vi tam gi¸c MKN lín nhÊt 
 
Gi¶i tãm t¾t:  

 a) DÔ dµng chøng minh ®îc    0EMN FNM 120  

 MÆt kh¸c EMO  ONF    
ME MO ME MN
NO NF MN NF

 (v× MON ®Òu) 



 
 b) MNE  NFM     MNE NFM FMO   

mµ               0 0 0 0 0MKN 180 MNE NMF 180 FMO NMF 180 60 120 kh«ng ®æi 

K thuéc cung trßn chøa gãc 1200 dùng trªn ®o¹n th¼ng MN = R kh«ng ®æi. Tõ ®ã suy ra K lµ ®iÓm gi÷a 
cung MKN hay MK = NK. KÐo dµi EM vµ FN c¾t nhau t¹i I vµ ta chøng minh ®îc MN ë vÞ trÝ sao cho AM = MN 
= NB = R 

 
Bµi 5: Cho a, b, c > 0 vµ abc = 1.  

Chøng minh r»ng 
        

  
     

3 3 3a b c 3
1 b 1 c 1 c 1 a 1 a 1 b 4

 

Gi¶i tãm t¾t:  ¸p dông B§T CauChy ta cã 

 
     

   
   

   

3 3

3
a 1 b 1 c a 1 b 1 c 3a

3 . .
1 b 1 c 8 8 1 b 1 c 8 8 4

 

t¬ng tù råi céng l¹i ®îc 
        

 
   

     

3 3 3a b c a b c 3
1 b 1 c 1 c 1 a 1 a 1 b 3 4

 

Mµ    3a b c 3 abc 3  ruy ra ®pcm 
DÊu “=” x¶y ra khi a = b = c = 1 

 
 
 
Giới thiệu một số đề thi vào lớp 10 các tỉnh 
SỞ GD & ĐT QUẢNG NGÃI KỲ THI TUYỂN SINH LỚP 10 THPT 

 NĂM HỌC: 2008 – 2009 . 
    ĐỀ CHÍNH THỨC                                                 
                                                                                       MÔN THI: TOÁN 

 Thời gian làm bài: 120 phút (không kể thời gian giao đề) 
  Ngày thi : 24/ 06/2008. 

Bài 1 : (2 điểm)  Cho biểu thức P =
 

abba
ab:

ba
ab4ba

2




 

a/  Xác định a ; b để biểu thức có nghĩa và hãy rút gọn P. 

b/  Tính giá trị của P khi a = 612336615   và  b = 24 . 

Bài 2 : (2 điểm)   

a/  Cho hệ phương trình 








2mymx

m3myx
2

 

Tìm m để hệ có nghiệm (x ; y) thỏa mãn x2  2x  y > 0. 

b/  Giải phương trình  x2  x  
x
1

 +  2x
1

  10 = 0    

Bài 3 : (2 điểm) 
Một ô tô đi quãng đường AB dài 80 km trong một thời gian đã định, ba phần tư quãng đường đầu ô tô 
chạy nhanh hơn dự định 10 km/h, quãng đường còn lại ô tô chạy chậm hơn dự định 15 km/h. Biết rằng 
ô tô đến B đúng giờ quy định. Tính thời gian ô tô đi hết quãng đường AB. 
 

Bài 4 : (3 điểm) 
 Gọi C là một điểm nằm trên đoạn thẳng AB (C  A, C  B). Trên cùng một nửa mặt phẳng có bờ là 

đường thẳng AB, kẻ tia Ax và By cùng vuông góc với AB. Trên tia Ax lấy điểm I (I  A), tia vuông 
góc với CI tại C cắt tia By tại K. Đường tròn đường kính IC cắt IK tại P. 

 1/ Chứng minh: 
  a/ Tứ giác CPKB nội tiếp được đường tròn. Xác định tâm của đường tròn đó. 



 
  b/ AI.BK = AC.BC    
  c/  APB vuông. 
 2/ Cho A, I, B cố định. Tìm vị trí của điểm C sao cho diện tích của tứ giác ABKI đạt giá trị lớn nhất. 
 
Bài 5 : (1 điểm) Tìm x ; y nguyên dương thỏa mãn 1003x + 2y = 2008  
 

------------------- HẾT ------------------ 
 
Ghi chú:   Cán bộ coi thi không giải thích gì thêm. 
  
 
Họ và tên thí sinh: ........................................................   Số báo danh: ........... 
 
Giám thị 1: ..............................................  Giám thị 2: ............................................ 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
GỢI Ý GIẢI ĐỀ THI TUYỂN SINH 

LỚP 10 MÔN TOÁN.  QUẢNG NGÃI 
Ngày thi 24-6-2008 
----------------------- 

 

Bài 1:  Cho biểu thức P =
 

abba
ab:

ba
ab4ba

2




 

a) P có nghĩa khi a > 0 ; b > 0 và a  b 

P =
ab

)ba(ab
ba

ab4bab2a 





= 
  )ba(

ba
ba

2





 = a  b 

b)  Với a = 612336615   =     22 62363   =  

               =  3  6 +  3  2 6 =  3  6  +  2 6   3 = 6  

      Với b = 24  = 2 6  

      Do đó P = a  b  = 6   2 6  =  6  
Bài 2:  

a) Cho hệ phương trình 








)2(2mymx

)1(m3myx
2

 

Từ(1) ta có x = 3m  my  (3). Thay (3) vào (2): m(3m  my)  y = m-2  2. 
 3m2  m2y  y = 2(m2 + 1)  (m2 + 1)y = 2(m2 + 1)  

Vì m2 + 1 > 0 với mọi m nên y = 
1m

)1m(2
2

2




 = 2. 



 
Thay y = 2 vào (3) ta có x = 3m  m.2 = m. 
Vậy nghiệm (x ; y) của hệ phương trình là (x = m ; y = 2) 
Để  x2  2x  y > 0  thì m2  m  2 > 0   (m  1)2  ( 3 )2 > 0  
 (m  1  3 ).(m  1+ 3 )  > 0  

   
































031m

031m

031m

031m

       
































31m

31m

31m

31m

     










31m

31m
  

Vậy khi  m  > 1 + 3  hoặc m  < 1  3  thì hệ phương trình đã cho có nghiệm (x ; y) thỏa mãn x2  2x  
y > 0. 

b) Giải phương trình  x2  x  
x
1

 +  2x
1

  10 = 0   (1). Điều kiện x  0. 

Phương trình (1)  (x2 + 2x
1

)  (x +
x
1

)  10 = 0  (x2 + 2x
1

 + 2 )  (x +
x
1

)  12 = 0  

 (x +
x
1

)2  (x +
x
1

)  12 = 0   (*).  

Đặt y = x +
x
1

. Phương trình (*) trở thành : y2  y  12 = 0  y1 =  3 ; y2 = 4. 

Với y =  3  x +
x
1

 =  3  x2 + 3x + 1 = 0  x1 = 
2

53 
 ; x1 = 

2
53 

  

Với y = 4  x +
x
1

 = 4  x2  4x + 1 = 0  x3 = 2 + 3  ; x4 = 2  3    

Các giá trị của x vừa tìm được thỏa mãn x  0. 

Vậy nghiệm số của (1) là : x1 = 
2

53 
 ; x1 = 

2
53 

 ; x3 = 2 + 3  ; x4 = 2  3    

Bài 3:  
Gọi x (km/h) là vận tốc dự định của ô tô đi từ A đến B ( x> 15) 

Thời gian ô tô dự định đi từ A đến B 
x

80
 (h) 

Vận tốc ô tô khi đi ba phần tư quãng đường AB là x + 10 (km/h) 

Thời gian ô tô  đi ba phần tư quãng đường AB là  
10x

60


 (h) 

Vận tốc ô tô khi đi một phần tư quãng đường AB là x  15 (km/h) 

Thời gian ô tô  đi một phần tư quãng đường AB là  
15x

20


 (h) 

Ô tô đến B đúng giờ quy định nên ta có phương trình : 
10x

60


 + 
15x

20


 = 
x

80
 

 
10x

3


 + 
15x

1


 = 
x
4

  3x(x  15) + x(x + 10) = 4(x + 10)(x  15) 

 4x2  35x = 4x2  20x  600  15x = 600  x = 40 (thỏa mãn điều kiện) 

Do đó vận tốc dự định của ô tô là 40 km/h. 

Vậy thời gian ô tô đi hết quãng đường AB là 80 : 40 = 2 (giờ). 



 
Bài 4:  

1. a/ P nằm trên đường tròn tâm O1 

 đường kính IC  IPC = 900 
Mà IPC + CPK = 1800 (góc kề bù) 
 CPK = 900 
Do đó CPK + CBK = 900 + 900 = 1800 
Nên CPKB nội tiếp đường tròn tâm O2 
đường kính CK. 
b/ Vì ICK = 900  C1 + C2 = 900 
 AIC vuông tại A  C1 + A1 = 900 
 A1 + C2  và có A = B = 900 
Nên  AIC        BCK (g.g) 

 
BK
AC

BC
AI

     AI . BK = AC . BC   (1) 

c/ Trong (O1) có A1 = I2 (gnt cùng chắn cung PC) 
Trong (O2) có B1 = K1 (gnt cùng chắn cung PC) 
Mà  I2 + K1 = 900  (Vì  ICK vuông tại C) 
 A1 + B1 = 900, nên  APB vuông tại P. 
2/ Ta có AI // BK ( vì cùng vuông góc với AB, nên ABKI là hình thang vuông.. 

Do đó  SABKI = 
2
1

.AB.(AI + BK) 

Vì A, B, I cố định nên AB, AI không đổi. Suy ra SABKI lớn nhất    BK lớn nhất 

Từ (1) có AI . BK = AC . BC  BK = 
AI

BC.AC
.  

Nên BK lớn nhất   AC . BC  lớn nhất. 

Ta có   0BCAC
2
   AC + BC   2 BC.AC     BC.AC   

2
BCAC 

  

  BC.AC    
2

AB
   BC.AC    

4
AB2

 . 

Vậy AC . BC  lớn nhất khi AC . BC  =  
4

AB2

  AC = BC = 
2

AB
  C là trung điểm của AB. 

Vậy SABKI lớn nhất khi C là trung điểm của AB. 
 Bài 5:  

Tìm x ; y nguyên dương thỏa mãn : 1003x + 2y = 2008. 
 Cách 1 : 

Từ 1003x + 2y = 2008  2y = 2008  1003x   y = 1004  
2

x1003
 

Vì y > 0  1004  
2

x1003
 > 0   x < 

1003
2008

 

Suy ra  0 < x <  
1003
2008

 và  x  nguyên  x  {1 ; 2} 

Với x = 1  y = 1004  
2

1003
  Z nên x = 1 loại. 

Với x = 2  y = 1004  
2

2.1003
 = 1  Z+  nên x = 2 thỏa mãn. 

Vậy x ; y nguyên dương  phải tìm là x = 2 ; y =1. 
 Cách 2 : 

Vì x ; y là các số dương thỏa mãn 1003x + 2y = 2008  1003x < 2008  

 x < 
1003
2008

 < 3 . Do x   Z+   x   {1 ; 2} 

P 

K 

I 

C B A 

2 

2 1 

1 

1 

1 

1 

O2 

01 

x y x 



 
Với x  = 1  2y  = 2008  1003 = 1005  y = 

2
1005

  Z+  nên x = 1 loại. 

Với x  = 2  2y  = 2008  2006 = 2  y = 1  Z+  nên x = 2 thỏa mãn. 
Vậy x ; y nguyên dương  phải tìm là x = 2 ; y =1. 
 

---------------------------------------- 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
SỞ GD & ĐT QUẢNG NGÃI KỲ THI TUYỂN SINH LỚP 10 THPT 

 NĂM HỌC: 2008 – 2009 . 
    ĐỀ CHÍNH THỨC                                                 
                                                                                             MÔN THI: TOÁN 

 Thời gian làm bài: 120 phút (không kể thời gian giao đề) 
  Ngày thi : 26/ 06/2008. 

Bài 1 : (2 điểm)   
 Cho Parabol (P) :  y = x2  và đường thẳng (d) có phương trình y = 4mx + 10. 
 a/ Chứng minh rằng với mọi m, (d) luôn cắt (P) tại hai điểm phân biệt. 
 b/ Giả sử (d) cắt (P) tại hai điểm phân biệt có hoành độ x1 ; x2. 
 Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức P = x1

2 + x2
2 + x1x2 khi m thay đổi. 

Bài 2 : (2 điểm) 
 a/ Giải phương trình : 

  61x43x1x815x   
 b/ Chứng minh rằng : Với mọi a ; b không âm ta có 
   a3 + b3  2ab ab . 
   Khi nào xảy ra dấu đẳng thức? 



 
Bài 3 : (2 điểm) 
 Một phòng họp có 360 ghế ngồi, được xếp thành từng hàng và mỗi hàng có số ghế ngồi bằng nhau. 

Nhưng do số người đến dự họp là 400 nên đã phải kê thêm mỗi hàng một ghế ngồi và thêm một hàng 
như thế nữa mới đủ chỗ. Tính xem lúc đầu ở trong phòng họp có bao nhiêu hàng ghế và mỗi hàng có 
bao nhiêu ghế ngồi. 

Bài 4 : (3 điểm) 
 Cho tam giác nhọn ABC nội tiếp đường tròn (O ; R). Gọi H là giao điểm hai đường cao BD và CE của 

tam giác ABC. 
 a/ Chứng minh tứ giác BCDE nội tiếp và xác định tâm I của đường tròn này. 
 b/ Vẽ đường kính AK của đường tròn (O ; R). Chứng minh ba điểm H , I , K thẳng hàng. 

 c/ Giả sử BC = 
4
3

AK. Tính tổng  AE.CK + AC.BK theo R. 

Bài 5 : (1 điểm) 

 Cho y = 
1x

1xx2




, Tìm tất cả giá trị x nguyên để y có giá trị nguyên. 

 
------------------- HẾT ------------------ 

 
Ghi chú:   Cán bộ coi thi không giải thích gì thêm. 
  
 
Họ và tên thí sinh: ........................................................   Số báo danh: ........... 
 
Giám thị 1: ..............................................  Giám thị 2: ............................................ 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

GỢI Ý GIẢI ĐỀ THI TUYỂN SINH 
LỚP 10 MÔN TOÁN.  QUẢNG NGÃI 

Ngày thi 26-6-2008 
----------------------- 

Bài 1:   
 a/ Hoành độ giao điểm của Parabol (P): y = x2 và đường thẳng (d) : y = 4mx + 10 là nghiệm số của 

phương trình: x2 = 4mx + 10  x2  4mx  10 = 0 (1) 
Phương trình (1) có ’ = 4m2  + 10 > 0 nên phương trình (1) luôn có hai nghiệm phân biệt. Do đó 
Parabol (P): y = x2 và đường thẳng (d) : y = 4mx + 10 luôn cắt nhau tại hai điểm phân biệt. 
b/ Gọi x1, x2 là hai nghiệm của phương trình (1), ta có x1 + x2 = 4m ; x1,x2 =  10 
F = x1

2 + x2
2 + x1x2 = [(x1 + x2)2  2x1x2] + x1x2 = (x1 + x2)2  x1x2 = 16m2 + 10  10 

Dấu “ = ” xảy ra khi và chỉ khi 16m2 = 0  m = 0. 
Vậy GTNN của F = 10 khi m = 0. 

Bài 2: 



 
a/ Giải phương trình:  61x43x1x815x     Điều kiện x  1 

 642.1x21x164.1x21x   

     621x41x
22
   621x41x   

 661x2    01x    x  1 = 0  x = 1 (thỏa mãn điều kiện) 
Vậy nghiệm của phương trình là x = 1. 

 b/ Với a , b   0 ta có:   0ba
2
   a  +  b   2 ab  

Ta có a3 + b3 = (a + b)(a2 + b2  ab) = (a + b).[(a + b)2  3ab]  2 ab [(2 ab )2  3ab] 
 a3 + b3  2 ab (4ab  3ab) = 2 ab .ab = 2ab ab  
Dấu “ = ” xảy ra khi và chỉ khi a = b. 
Vậy với mọi a, b không âm ta có  a3 + b3  2ab ab . 

Bài 3: 
Gọi x (hàng) là số hàng ghế ban đầu trong phòng họp (x nguyên, dương) 

Do đó 
x

360
 (ghế) là số ghế ban đầu của mỗi hàng . 

x + 1 (hàng) là số hàng ghế lúc dự họp trong phòng họp  

Do đó 
1x

400


 (ghế) là số ghế lúc dự họp của mỗi hàng  

Khi dự họp mỗi hàng kê thêm một ghế ngồi, ta có phương trình : 

1x
400


  
x

360
 = 1  x2  39x + 360 = 0. 

Giải phương trình được x1 = 24 ; x2 = 15. Cả hai giá trị của x đều thỏa mãn điều kiện. 
Vậy ban đầu trong phòng họp có 24 hàng ghế, mỗi hàng có 15 ghế ngồi.  
Hoặc ban đầu trong phòng họp có 15 hàng ghế, mỗi hàng có 24 ghế ngồi. 

Bài 4: 
a/ Ta có BD và CE là hai đường cao cua ABC 
Nên BEC = BDC = 900  
Suy ra BCDE nội tiếp đường tròn. 
b/ Ta có BH // CK (cùng vuông góc với AC). 
Và CH // BK (cùng vuông góc với AB). 
Nên BHCK là hình bình hành. 
Do đó hai đường chéo BC và HK giao nhau tại  
trung  điểm của mỗi đường. 
Mà I là trung điểm của BC  I cũng là trung điểm  
củaHK .Nên  H, I, K thẳng hàng. 
c/ Gọi F là giao điểm của AH và BC. 

Ta có  ABF   AKC (g.g)  
KC
BF

AK
AB

   AB. KC  =  AK. BF (1) 

Và  ACF   AKB (g.g)  
KB
CF

AK
AC

   AC. KB  =  AK. CF (2) 

Cộng (1) và (2) theo vế ta có: AB. KC + AC. KB  =  AK. BF + AK. CF  
= AK.(BF + CF) = AK.BC 

Mà BC = 
4
3

AK  AB. KC + AC. KB  =  AK. 
4
3

AK = 
4
3

AK2 = 
4
3

.(2R)2 = 3R2 

Bài 5: 

Với  x   1 ta có y = 
1x

1xx2




 = x  2 + 
1x

1


. 

D 

B 

A 

O 

F I 

H 

K 

C 

E 



 
Với x  Z thì x + 2  Z. Để y  Z thì 

1x
1


 Z  x + 1  { 1 ; 1} 

 x + 1 =  1  x =  2 (thỏa mãn điều kiện). 
 x + 1 = 1  x = 0 (thỏa mãn điều kiện). 

 Vậy y có giá trị nguyên khi  x =  2 ; x = 0 . 
-------------------------- 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ĐỀ THI TS VÀO 10 TỈNH HẢI DƯƠNG 
Năm học : 2008 – 2009 

Khoá thi ngày 26/6/2008 - Thời gian 120 phút. 
 

 
Câu I: (3 điểm) 
1) Giải các phương trình sau: 



 
a) 5.x 45 0   
b) x(x + 2) – 5 = 0 

2) Cho hàm số y = f(x) = 
2x

2
 

a) Tính f(-1) 
b) Điểm  M 2;1  có nằm trên đồ thị hàm số không ? Vì sao ? 

Câu II: (2 điểm) 
1) Rút gọn biểu thức  

P = 
4 a 1 a 11 .
a a 2 a 2

            
 với a > 0 và a   4. 

Câu III: (1 điểm) 
      Tổng số công nhân của hai đội sản xuất là 125 người. Sau khi điều 13 người từ đội thứ nhất sang đội thứ 

hai thì số công nhân của đội thứ nhất bằng 
2
3

 số công  nhân của đội thứ hai. Tính số công nhân của mỗi đội 

lúc đầu. 
Câu IV: (3 điểm) 
    Cho đường tròn tâm O. Lấy điểm A ở ngoài đường tròn (O), đường thẳng AO cắt đường tròn (O) tại 2 điểm 
B, C (AB < AC). Qua A vẽ đường thẳng không đi qua O cắt đường tròn (O) tại hai điểm phân biệt D, E (AD < 
AE). Đường thẳng vuông góc với AB tại A cắt đường thẳng CE tại F. 

1) Chứng minh tứ giác ABEF nội tiếp. 
2) Gọi M là giao điểm thứ hai của đường thẳng FB với đường tròn (O). Chứng minh DM   AC. 
3) Chứng minh CE.CF + AD.AE = AC2. 

Câu V: (1 điểm) 
Cho biểu thức : 
B = (4x5 + 4x4 – 5x3 + 5x – 2)2 + 2008. 

     Tính giá trị của B khi x = 
1 2 1.
2 2 1




 

 
------------------ HÕt------------------- 

 
 

Hä vµ tªn thÝ sinh:…………………......Sè b¸o danh………… 
Gi¸m thÞ sè 1 (hä tªn vµ kÝ):………………………………….. 
Gi¸m thÞ sè 2 (hä tªn vµ kÝ):………………………………….. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Giải 
Câu I: 
1) a) 5.x 45 0 5.x 45 x 45 : 5 x 3.         



 
b) x(x + 2) – 5 = 0   x2 + 2x – 5 = 0  
 ’ = 1 + 5 = 6   ' 6  . Phương trình có hai nghiệm phân biệt : x1,2 = 1 6  . 

2) a) Ta có f(-1) = 
2( 1) 1

2 2


 . 

b) Điểm  M 2;1  có nằm trên đồ thị hàm số y = f(x) = 
2x

2
. Vì    2

2
f 2 1

2
  . 

Câu II: 

1) Rút gọn: P = 
4 a 1 a 11 .
a a 2 a 2

            
 = 

      
  

a 1 a 2 a 1 a 2a 4 .
a a 2 a 2

    

 
 

= 
   a 3 a 2 a 3 a 2a 4 .

a a 4

    


 = 
6 a 6
a a

 
 . 

2) ĐK:  ’ > 0   1 + 2m > 0   m > 
1
2

 . 

Theo đề bài :     22 2 2 2
1 2 1 2 1 21 x 1 x 5 1 x x x x 5          

     22
1 2 1 2 1 21 x x x x 2x x 5     . 

Theo Vi-ét : x1 + x2 = 2 ; x1.x2 = -2m. 
  1 + 4m2 + 4 + 4m = 5   4m2 + 4m = 0   4m(m + 1) = 0   m = 0 hoặc m = -1. 
Đối chiếu với ĐK m = -1 (loại), m = 0 (t/m). 
Vậy m = 0. 
Câu III: 
Gọi số công nhân của đội thứ nhất là x (người). ĐK: x nguyên, 125 > x > 13. 
Số công nhân của đội thứ hai là 125 – x (người). 
Sau khi điều 13 người sang đội thứ hai thì số công nhân của đội thứ nhất còn lại là x – 13 (người) 
Đội thứ hai khi đó có số công nhân là 125 – x + 13 = 138 – x (người). 

Theo bài ra ta có phương trình : x – 13 = 
2
3

(138 – x) 

  3x – 39 = 276 – 2x   5x = 315   x = 63 (thoả mãn). 
Vậy đội thứ nhất có 63 người. 
Đội thứ hai có 125 – 63 = 62 (người). 
Câu V: 

Ta có x = 
 

  

2
2 11 2 1 1 2 1

2 2 22 1 2 1 2 1

 
 

  
. 

  x2 = 
3 2 2

4


 ; x3 = x.x2 = 
5 2 7

8


 ; x4 = (x2)2 =  
17 12 2

16


 ; x5 = x.x4 = 
29 2 41

32


. 

Xét 4x5 + 4x4 – 5x3 + 5x – 2 = 4. 
29 2 41

32


 + 4. 
17 12 2

16


 - 5. 
5 2 7

8


 + 5. 
2 1
2


 - 2 

= 29 2 41 34 24 2 25 2 35 20 2 20 16
8

         = -1. 

Vậy B =  (4x5 + 4x4 – 5x3 + 5x – 2)2 + 2008 = (-1)2 + 2008 = 1 + 2008 = 2009 
Câu IV: 



 

M

F

E

D

B
C

OA

  
3) Xét hai tam giác ACF và ECB có góc C chung ,   0A E 90  . Do đó hai tam giác ACF và ECB đồng dạng 

  
AC EC CE.CF AC.CB
CF CB

    (1). 

Tương tự  ABD và  AEC đồng dạng (vì có BAD  chung,   0C ADB 180 BDE   ). 

  
AB AE AD.AE AC.AB
AD AC

    (2). 

Từ (1) và (2)   AD.AE + CE.CF = AC.AB + AC.CB = AC(AB + CB) = AC2. 
 
 

1) Ta có  0FAB 90 (Vì FA AB). 
 0BEC 90  (góc nội tiếp chắn nửa đường 
tròn (O))    0BEF 90   
    0FAB FEB 180  . 
Vậy tứ giác ABEF nội tiếp (vì có tổng hai 
góc đối bằng 1800). 
2) Vì tứ giác ABEF nội tiếp nên 
  1AFB AEB

2
  sđAB . Trong đường tròn 

(O) ta có   1AEB BMD
2

  sđBD . 

 Do đó  AFB BMD . Mà hai góc này ở vị 
trí so le trong nên AF // DM. Mặt khác AF 
  AC nên DM   AC. 
 



 
§Ò thi vµo 10 THPT chuyªn ngo¹i ng÷ (§HNN) 

                                                    ( n¨m häc 2008-2009) 

        C©u 1: (2 ®iÓm) cho biÓu thøc  

                P=




















xyyx

yx
xyyx

yx
.

yx
y

yx
yx
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         Chng minh P lu«n nhËn gi¸ trÞ nguyªn v¬Ý mäi x,y tho¶ m·n ®iÒu kiÖn 

    x> 0,y> 0,vµ x≠y 

C©u 2: (3 ®iÓm )  

    1) Gi¶i PT: 3 233 23121  xxxx  

    2) T×m x,y lµ c¸c sè nguyªn th¶o m·n ®¼ng thøc x 2 - xy –y +2 = 0 

     C©u 3 : (3 ®iÓm ) . 

   Cho nöa ®êng trßn t©m O ®êng kÝnh AB vµ C lµ ®iÓm chÝnh gi÷a cña cung AB. Gäi K lµ trung ®iÓm cña 

®o¹n th¼ng BC. §êng th¼ng ®i qua hai ®iÓm A vµ K c¾t (O)t¹i ®iÓm M ( M≠A ) . KÎ CH vu«ng gãc víi AM 

t¹i H . §¬ng th¼ng OH c¾t ®êng th¼ng BC t¹i N , ®êng th¼ng MN c¾t (O) t¹i D (D≠M ) . 

1) CM : Tø gi¸c BHCM lµ h×nh b×nh hµnh. 

2) CM: ΔOHC vµ ΔOHM b»ng nhau . 

3) CM : 3 ®iÓm B,H,D th¼ng hµng  

      C©u 4: ( 1 ®iÓm ). 

    T×m tÊt c¶ c¸c nghiÖm nhá h¬n -1 cña PT 

                                     8
)1( 2

2
2 




x
xx  

     C©u 5 :( 1®iÓm )  

         Cho a,b lµ c¸c sè kh«ng ©m tho¶ m·n 222  ba > T×m gi¸ trÞ lín nhÊt cña biÓu thøc   

)2(3)2(3 ababbabaM        

                                                     

                                   HÕT 

 

SỞ GD- ĐT LONG AN                      KỲ THI TUYỂN SINH LỚP 10 NĂM HỌC 2007-2008 
  Môn thi: Toán 
  Ngày thi: 27/6/2007 
                                             Thời gian làm bài: 30 phút (không kể phát đề) 
 
 

PHẦN THI TRẮC NGHIỆM: 
1. Hai đường thẳng: 2(2 ) 5y m x m     và 3 7y mx m   song song với nhau khi giá trị của m là: 
 a/1  b/ 2 c/ –2 d/ –1    
2. Phương tình bậc hai 23 4x x m  có hai nghiệm 1 2,  x x  thoả 1 23x x thì giá trị của m là: 
 a/ m = 3 b/ m = 4  c/ m = 1  d/ m=2 

ĐỀ CHÍNH THỨC 



 
3. Phương trình 1 2 3 4

2007 2006 2005 2004
x x x x   

    có nghiệm là: 

 a/ 2007x    b/ 2007x   c/ 2008x    d/ 2008x   
4. Cho hàm số y = ax2 , có điểm E(2;-2) thuộc đồ thị hàm số. Điểm nào sau đây là điểm thuộc đồ thị hàm số 

trên? 

 a/ A(1; 1
2

 ) b/ B(1; 1
2

) c/ C( 1
2

 ;1) d/ D( 1
2

;1) 

5. Đồ thị hàm số y = ax +b đi qua hai điểm A(1;-1) , B(2;1) thì giá trị của a và b là: 
 a/ a = -2; b = 3 b/ a = -2; b = -3  c/ a = 2; b = 3 d/ a =2;b = -3 
6. Phương trình bậc hai  2 1 2 2 0x x    có hai nghiệm là: 

 a/ 2; 1   b/ 2;1  c/ 2;1  d/ 2; 1  

7. Giá trị của biểu thức 1 1

7 4 3 7 4 3


 
 bằng: 

 a/ 4  b/ -4  c/ 2 3  d/ 2 3  

8. Hệ phương trình 2007 1

2007

x y

x y

  


 
 có nghiệm duy nhất là: 

 a/  1; 2007 1  b/  2007 1;1  c/  2007;1  d/  1; 2007  

9. Cho hàm số  1 2007 2008y x   , khi x bằng 1 2007x    thì giá trị của y là: 

 a/ 2  b/ -2  c/ 2 2007  d/ 2 2007  
10. 2006 2007x xác định khi  

 a/ 2007
2006

x   b/ 2007
2006

x   c/ 2006
2007

x   d/ 2006
2007

x   

11. Cho đường tròn (O; 5 cm), dây AB = 8 cm. Gọi OH là khoảng cách từ tâm O đến dây AB. Độ dài đoạn 
thẳng OH là: 

 a/ 4 cm  b/ 3 cm  c/ 1 cm  d/ 2 cm  
12. Cho đường thẳng a và một điểm O cách a là 4 cm. Vẽ đường tròn tâm O bán kính 5 cm. Số điểm chung 

của đường thẳng a và đường tròn (O) là: 
 a/ 1 b/ 3 c/ 0  d/ 2 
13. Một hình thang ABCD (AB // CD) có ˆˆ 2B C  thì số đo của B̂  là: 
 a/ 800  b/ 1000 c/ 1200  d/ 600  
14. Cho tam giác ABC vuông tại A có 3AB AC . Ta có sin B̂  bằng: 

 a/ 3
3

 b/ 3
2

 c/ 2
2

 d/ 1
2

 

15. Tứ giác ABCD là tứ giác nội tiếp và 0ˆ 80A  . Số đo của Ĉ bằng: 
 a/ 800  b/ 600 c/ 1200  d/ 1000 
16. Biết O là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC và AB=BC=AC. Số đo của góc AOB bằng: 
 a/ 900  b/ 1200 c/ 600 d/ 300 
17. Một hình trụ có bán kính đáy 2 cm, chiều cao 6 cm. Diện tích xung quanh của hình trụ đó là: 
 a/ 224  cm  b/ 296  cm  c/ 212  cm  d/ 248  cm  
18. Biết điểm A thuộc đường tròn đường kính BC. Khi đó số của góc BAC bằng: 
 a/ 900  b/ 300 c/ 1800 d/ 600 
19. Biết độ dài đường tròn là 12 cm. Vậy diện tích hình tròn đó bằng: 
 a/ 2 236  cm  b/ 224  cm  c/ 2144  cm  d/ 236  cm  
20. Các khẳng định sau, khẳng định nào đúng? 
 a/ Trong một đường tròn, hai dây bằng nhau thì cách đều tâm 
 b/ Trong một đường tròn, dây nào nhỏ hơn thì dây đó gần tâm hơn. 
 c/ Trong một đường tròn, dây nào gần tâm hơn thì dây đó nhỏ hơn. 

d/ Trong một đường tròn, đường kính đi qua trung điểm của một dây thì vuông góc với dây âý  
 

PHẦN THI TỰ LUẬN 



 
Câu 1: (1,5 điểm) 

 Cho biểu thức A 1 21 :
1 1 1

x x
x x x x x x

   
               

với 0x  và 1x   

  a/ Rút gọn biểu thức A. 
  b/ Tính giá trị của biểu thức A khi 4 2 3x    
  c/ Tìm giá trị của x để A > 1 
Câu 2: (1,5 điểm) 
 Cho hai hàm số: y = x2 và y = –x +2  
  a/ Vẽ đồ thị các hàm số này trên cùng một mặt phẳng toạ độ . 
  b/ Tìm toạ độ giao điểm của các đồ thị đó. 
Câu 3: (1 điểm) 
 Cho phương trình bậc hai x2 + (m – 2)x – (m2 +1)=0  
  a/ Chứng minh rằng phương trình đã cho luôn luôn có 2 nghiệm với mọi m. 
  b/ Xác định m để hai nghiệm của phương trình đã cho thoả hệ thức 2 2

1 2 10x x   
 
 
Câu 4: (3 điểm) 
 Cho đường tròn tâm O đường kính AB = 4 cm. Lấy điểm C trên đường thẳng AB sao cho B là trung điểm 
của đoạn thẳng OC. Kẻ các tiếp tuyến CD, CE của đường tròn (O) tại M và N. 
  a/ chứng minh tứ giác CDOE là tứ giác nội tiếp. Xác định tâm của đường tròn ngoại tiếp tứ giác này. 
  b/ chứng minh tam giác CDE là tam giác đều. 
  c/ Chứng minh CD2 = CM.CN. 
  d/ Tính đọ dài cung DOE và diện tích hình tròn ngoại tiếp tư giác. 
 
    THE END. 



 
SỞ GIÁO DỤC – ĐÀO TẠO         KỲ THI TUYỂN SINH TRUNG HỌC PHỔ THÔNG 
           NAM ĐỊNH                                                                NĂM HỌC 2008 – 2009 
                                                                                  Ngày thi : 26/6/ 2008 
   ĐỀ CHÍNH THỨC                                   MÔN TOÁN - ĐỀ CHUNG 
                                           ( Thời gian làm bài: 120phút, không kể thời gian giao đề) 
 
Bài 1( 2,0 điểm) Các câu dưới đây,sau mỗi câu có nêu 4 phương án trả lời ( A,B,C,D) trong đó chỉ có 1 
phương án đúng. Hãy viết vào bài làm của mình phương án mà em cho là đúng ( chỉ cần viết chữ cái ứng với 
phương án trả lời đó ). 
Câu 1: Trên mặt phẳng toạ độ Oxy,cho 2 đường thẳng d1: y = 2x +1 và d2: y = x – 1.Hai đường thẳng đã cho 
cắt nhau tai điểm có toạ độ là: 
   A. (-2;-3)                   B ( -3;-2)                           C. (0;1)                   D (2;1) 
Câu 2: Trong các hàm số sau đây,hàm số nào đồng biến khi x < 0 ? 
  A. y = -2x                   B. y = -x + 10                    C. y = 3  x2           D. y = ( 3  - 2)x2 
Câu 3: Trên mặt phẳng toạ độ Oxy, cho các đồ thị của hàm số y = 2x + 3 và hàm số y = x2. 
Các đồ thị đã cho cắt nhau tại tại 2 điểm có hoành độ lần lượt là: 
 A. 1 và -3                      B. -1 và -3                         C. 1 và 3                 D.  -1 và 3 
Câu 4: Trong các phương trình sau đây, phương trình nào có tổng 2 nghiệm bằng 5? 
A. x2 – 5x +25 = 0         B. 2x2 – 10x - 2  = 0        C. x2 – 5 = 0           D. 2x2 + 10x +1 = 0 
Câu 5: Trong các phương trình sau đây, phương trình nào có  hai nghiệm âm? 
A. x2 + 2x +3 = 0            B. x2 + 2 x – 1=0           C. x2 + 3x + 1=0        D. x2 + 5 =0 
Câu 6: Cho hai đường tròn (O;R) và (O’;R’) có OO’ = 4cm ; R = 7cm; R’ = 3cm. Hai đường tròn đã cho: 
A. Cắt nhau                    B.Tiếp xúc trong              C. Ở ngoài nhau       D. Tiếp xúc ngoài 
Câu 7: Cho tam giác ABC vuông ở A có AB = 4cm; AC = 3cm. Đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC có bán 
kính bằng: 
A. 5cm                            B. 2cm                             C. 2,5cm                   D. 5  cm 
Câu 8: Một hình trụ có bán kính đáy là 3cm, chiều cao là 5cm. Khi đó, diện tích xung quanh của hình trụ đã 
cho bằng: 
A. 30cm2                       B. 30 cm2                       C. 45 cm2                  D. 15 cm2  
Bài 2( 1,5 điểm) 

  Cho biểu thức  P = 
2 11 :

1 1
x x x

x x x x
  

    
 với x   0 

1. Rút gọn P 
2. Tìm x để P < 0. 

Bài 3 (2,0 điểm) 
  Cho phương trình x2 + 2mx + m – 1 = 0 
1. Giải phương trình khi m = 2 
2. Chứng minh: phương trình luôn có hai nghiệm phân biệt,với mọi m. Hãy xác định m để phương trình có 

nghiệm dương. 
Bài 4 ( 3,0 điểm) 
   Cho đường tròn (O;R) có đường kính AB; điểm I nằm giữa hai điểm A và O.Kẻ đường thẳng vuong góc với 
AB tại I, đường thẳng này cắt đường tròn (O;R) tai M và N.Gọi S là giao điểm của 2 đường thẳng BM và 
AN.Qua S kẻ đường thẳng song song với MN, đường thẳng này cắt các đường thẳng AB và AM lần lượt tại K 
và H. Hãy chứng minh: 
1. Tứ giác SKAM là tứ giác nội tiếp và HS.HK = HA.HM 
2. KM là tiếp tuyến của đường tròn (O;R). 
3. Ba điểm H,N,B thẳng hàng. 

Bài 5 ( 1,5 điểm) 

 1. Giải hệ phương trình    
2

2

6 12

3

xy y

xy x

   


 
 

 2.Giải phương trình  3x  .x4 = 2x4 – 2008x + 2008. 
 



 
                                                             Hết 
  



 
 

SỞ GD - ĐT QUẢNG NGÃI KÌ THI TUYỂN SINH VÀO LỚP 10 THPT CHUYÊN 
NĂM HỌC 2008 – 2009 

ĐỀ CHÍNH THỨC 
MÔN THI: TOÁN 

Thời gian làm bài 150 phút (Không kể thời gian giao đề) 
Ngày thi: 25/06/2008 

Bài 1: (2 điểm) 

1) Giải phương trình: 
15
8

1x2x
x2

1xx
x

22






 

2) Giải hệ phương trình: 










3x43yxxy2

3y43xyyx2  

Bài 2: (2 điểm) 
1) Cho các số dương a, b, c thỏa mãn a2 + b2 + c2 = 20 và ab + bc + ca ≤ 8.  
Chứng minh rằng: 0 < a + b + c ≤ 6 
2) Cho số nguyên dương n. Chứng minh rằng nếu A = 2 + 1n282 2   là số nguyên thì A là số chính 

phương. 
Bài 3: (2 điểm) 

1) Cho các số thực x, y, z thỏa điều kiện: x + y + 2z = 3. Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức: P = 2x2 + 2y2 
– z2 

2) Cho phương trình ax2 + bx + c = 0 (a ≠ 0) có hai nghiệm số là x1 và x2 thỏa mãn ax1 +  bx2 + c = 0.  
     Tính giá trị của biểu thức: A = a2c + ac2 + b3 – 3abc + 3 

Bài 4: (4 điểm) 
 Cho hai đường tròn (O1; R1) và (O2; R2) với R1>R2 cắt nhau tại hai điểm A và B sao cho số đo góc 
O1AO2 lớn hơn 900.Tiếp tuyến của đường tròn (O1) tại A cắt đường tròn (O2) tại C khác A, tiếp tuyến của 
đường tròn (O2) tại A cắt đường tròn (O1) tại D khác A. Gọi M là giao điểm của AB và CD. 

1) Chứng minh: 
AD
AC

BA
BC

BD
BA

  

2) Gọi H, N lần lượt là trung điểm của AD, CD. Chứng minh tam giác AHN đồng dạng với tam giác 
ABC. 

3) Tính tỉ số 
MD
MC  theo R1 và R2. 

4) Từ C kẻ tiếp tuyến CE với đường tròn (O1) (E là tiếp điểm, E khác A). Đường thẳng CO1 cắt đường 
tròn (O1) tại F (O1 nằm giữa C và F). Gọi I là hình chiếu vuông góc của A trên đường thẳng EF và J là 
trung điểm của AI. Tia FJ cắt đường tròn (O1) tại K. Chứng minh đường thẳng CO1 là tiếp tuyến của 
đường tròn ngoại tiếp tam giác AKC. 

5)  
                         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 
                                      §Ò thi : vµo líp 10 chuyªn l¬ng v¨n tuþ 

 M· ký hiÖu:                                       N¨m häc : 2008-2009 
  §01T-  08 - TS10CT                         M«n thi : To¸n 
                                                            Thêi gian lµm bµi :150 phót 
                                                         ( §Ò nµy gåm 05 c©u, 01 trang) 
 
Bµi 1: Rót gän biÓu thøc sau : 

P = 
62322

62
62322

232








xx
x

xx
x

 

Bµi 2: Gi¶i c¸c ph¬ng tr×nh vµ hÖ ph¬ng tr×nh sau: 

a) 










2
12

2

22

xxy
yx

                            b) 341  xx  

Bµi 3: Chøng minh r»ng : 

        2009
2007

200820074015
1

437
1

325
1

213
1













  

Bµi 4 : BC lµ d©y cung kh«ng lµ ®êng kÝnh cña ®êng trßn t©m O . Mét ®iÓm A di ®éng trªn cung lín BC sao 

cho t©m O lu«n n»m trong tam gi¸c ABC, c¸c ®êng cao AD, BE, CF cña tam gi¸c ABC c¾t nhau t¹i H. 

 a) Chøng minh c¸c tam gi¸c AEF vµ ABC ®ång d¹ng 

 b) Gäi A' lµ trung ®iÓm cña BC, chøng minh AH = 2OA' 

 c) Gäi A1 lµ trung ®iÓm cña EF, chøng minh :  R.AA1 = AA'.OA' 

 d) Chøng minh r»ng R(EF + FD + DE) = 2SABC tõ ®ã t×m vÞ trÝ cña A ®Ó tæng (EF + FD + DE) lín nhÊt. 

Bµi 5 : Cho a, b, c lµ ®é dµi ba c¹nh cña mét tam gi¸c cã chu vi b»ng 2 

Chøng minh r»ng : a2 + b2 + c2 + 2abc < 2 

                       ……………………..HÕt……………………… 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 
 
 
M· ký hiÖu:                                          Híng dÉn chÊm  
 HD01T-  08 - TS10CT           §Ò thi : vµo líp 10 chuyªn l¬ng v¨n tuþ 
Bµi 1: (2,5 ®iÓm) 

Cã : A =    22322
232

62322
232








x

x
xx

x
                      cho 0,25 ®iÓm 

         A =      322
232



x

x
                                                                          cho 0,25 ®iÓm 

T¬ng tù cã:  

B =    223
62

62322
62








x

x
xx
x

                                           cho 0,25 ®iÓm 

Tõ ®ã TËp x¸c ®Þnh lµ x 0  vµ 9x                                         cho 0,25 ®iÓm 

Ta cã  P = A+B =      223
62

322
232








x

x
x

x
 

 =
     

   2233
3623232




xx
xxxx

                             cho 0,5 ®iÓm 

=
  229

182362292362



x

xxxxxx
                Cho  0,25 ®iÓm 

 = 
  
   9

9
229
229








x
x

x
x

                                                    Cho  0,25 ®iÓm 

VËy    P =
9
9




x
x

  Víi  x 0  vµ x 9                                   Cho  0, 25 ®iÓm 

Bµi 2  ( 4,5 ®iÓm) 

a, Tõ hÖ       










2
12

2

22

xxy
yx

 

  xy +x 222 24 yx                                                                        cho 0,25 ®iÓm 

023 22  yxyx (*)                                                                    cho 0,25 ®iÓm 

- NÕu y = 0 ta ®îc :










2
2
1

2

2

x

x
      hÖ nµy v« nghiÖm                        cho 0,25 ®iÓm 

- NÕu y ≠ 0 ta cã : (*)  3 02
2









y
x

y
x

                                cho 0,25 ®iÓm 

 














3
2

1

y
x
y
x

                                                                                  cho 0,5 ®iÓm  

VËy hÖ ®· cho t¬ng ®¬ng víi  



 









12 22 yx
yx

     hay 










12
3
2

22 yx

yx
                                                  cho 0,25 ®iÓm 

Gi¶i hÖ ®Çu ta ®îc (x; y) = (1; 1) hay (x ; y) = (-1 ; -1)            cho 0,25 ®iÓm 
HÖ sau v« nghiÖm                                                                        cho 0,25 ®iÓm 
VËy hÖ ®· cho cã 2 nghiÖm lµ x = y = 1  hoÆc x = y = -1            cho 0,25 ®iÓm 
b) §iÒu kiÖn        - 4  x  1                                                         cho 0,25 ®iÓm 
Ph¬ng tr×nh t¬ng ®¬ng víi : (v× c¶ 2 vÕ ®Òu kh«ng ©m) 

 93425 2  xx                                            cho 0,25 ®iÓm               

   234 2  xx                                            cho 0,25 ®iÓm 
     4- 3x - x2  = 4                                           cho 0,25 ®iÓm 
  x2 +3x = 0                                                   cho 0,25 ®iÓm 
  x(x + 3) = 0                                                 cho 0,25 ®iÓm 
  x = 0 hoÆc x = -3                                         cho 0,25 ®iÓm 
VËy ph¬ng tr×nh cã 2 nghiÖm x = 0 hoÆc x = -3                         cho 0,25 ®iÓm 
Bµi 3 : (3®iÓm) 
Ta cã víi n  1 th× 

  
 

144

12
112

2
2 




 nn
nn

nnn
                                                 cho 0,5 ®iÓm 

 < 
 

  1
11

12
12







nnnn
nn

                                                           cho 0,5 ®iÓm 

Tõ ®ã ta cã : 

Sn  =       112
2

325
1

213
1







 nnn
  

< 1- 
44

21
44

21
1

1
2 





 nnnn

                                   cho 0,75 ®iÓm 

= 1-
22

2



 n

n
n

                                                                       cho 0,5 ®iÓm 

VËy Sn < 
2n

n
                                                                         cho 0,25 ®iÓm 

¸p dông cho n = 2007  ta cã    S2007 < 
2009
2007

 lµ ®iÒu ph¶i chøng minh  ( 0,5 ®iÓm) 



 
Bµi 4 : H×nh vÏ ®óng cho 0,25 ®iÓm 
 
 
 
 
 
 
                                                           
 
 
 
 
 
 
a) Chøng minh AEF ®ång d¹ng  ABC. 
Cã E, F cïng nh×n BC díi mét gãc vu«ng nªn E, F cïng thuéc ®êng trßn ®êng kÝnh BC                                                               
Cho 0,25 ®iÓm 
 gãc AFE = gãc ACB (cïng bï gãc BFE)                                 cho 0,25 ®iÓm 
  AEF ®ång d¹ng  ABC (g.g)                                               cho 0,25 ®iÓm 
b) VÏ ®êng kÝnh AK 
 Cã BE AC (gt) 

       KC  AC  (V× gãc ACK = 90 0  )                                cho 0,25 ®iÓm 
   BE // KC                                                                     cho 0,25 ®iÓm 
 T¬ng tù CH // BK                                                           cho 0,25 ®iÓm 
 Do ®ã tø gi¸c BHCK lµ h×nh b×nh hµnh                          cho 0,25 ®iÓm 
 HK lµ ®êng chÐo nªn ®i qua trung ®iÓm A' cña ®êng chÐo BC.   H, A', K th¼ng hµng.                                                                                 
cho 0,25 ®iÓm 
 XÐt tam gi¸c AHK cã A'H = A'K 
         OA = OK                                     cho 0,25 ®iÓm 
 Nªn OA' lµ ®êng trung b×nh 
   AH = 2 A'O                                                                cho 0,25 ®iÓm 
c, ¸p dông tÝnh chÊt: nÕu 2 tam g¸c ®ång d¹ng th× tØ sè gi÷a 2 trung tuyÕn t¬ng øng, tØ sè gi÷a 2 b¸n kÝnh c¸c 
®êng trßn ngo¹i tiÕp b»ng tØ sè ®ång d¹ng nªn ta cã: 
                                                                                                     cho 0,25 ®iÓm                                                                                               

  AEF ®ång d¹ng  ABC   
'R

R
 = 

1

'
AA
AA

                           cho 0,25 ®iÓm 

 Trong ®ã R lµ b¸n kÝnh cña ®êng trßn t©m O 
 R' lµ b¸n kÝnh ®êng trßn ngo¹i tiÕp  AEF                     cho 0,25 ®iÓm 
 còng lµ ®êng trßn ngo¹i tiÕp tø gi¸c AEHF                    cho 0,25 ®iÓm 

            R. AA1  = R'. AA' = 
2

AH
.AA'                                      cho 0,5 ®iÓm 

          = AA'. 
2

'2OA
 = AA'. OA'                                cho 0,25 ®iÓm 

 VËy R.AA1 = AA'. OA'                                                     cho 0,25 ®iÓm 
d,  Tríc hÕt ta chøng minh OA   EF 
      vÏ tiÕp tuyÕn Ax cña ®êng trßn t©m O 
      Ta cã OA   Ax                                                                cho 0,25 ®iÓm 
       V× gãc xAB = Gãc BCA 
 mµ gãc BCA = gãc EFA (cmt) 
   gãc EFA = gãc xAB                                                    cho 0,25 ®iÓm 
   EF// Ax                                                                        cho 0,25 ®iÓm 
   OA   EF                                                                     cho 0,25 ®iÓm 
 Chøng minh t¬ng tù cã OB   DF vµ OC   ED 
 Ta cã S ABC  = S OEAF  + S OFBD  +S ODCE  

K 

C 

B 

A 

E F 

D 

x 

O H 

A' 

A1 



 
          = 

2
1

OA. EF + 
2
1

OB. FD + 
2
1

OC.DE             cho 0,25 ®iÓm 

                   = 
2
1

R( EF + FD + DE ) (v× OA = OB = OC = R) 

   R (EF + FD + DE) = 2 S ABC                                         cho 0,25 ®iÓm 

 

            EF + FD + DE = 
R

S ABC2
 

 Nªn EF + FD + DE lín nhÊt   S ABC   lín nhÊt                cho 0,25 ®iÓm 

 L¹i cã S ABC  = 
2
1

BC.h (h lµ ®êng vu«ng gãc h¹ tõ A ®Õn BC)  S ABC  lín nhÊt  h lín nhÊt  

ABC lµ tam gi¸c c©n  A lµ ®iÓm chÝnh gi· cña cung AB lín.                                                                                       
cho 0,25 ®iÓm 
Bµi 5: (3 ®iÓm) 
V× a, b, c lµ 3 c¹nh cña tam gi¸c cã chu vi lµ 2 nªn ta cã:   0 < a;  b, c 1    
                                                                                            (cho 0,25 ®iÓm) 
 a - 1   0 ; b - 1   0; c-1   0                                        cho 0,25 ®iÓm   

 ( a -1) (b -1) (c -1)   0  

 ( ab - a - b +1) ( c -1)   0                                            cho 0,25 ®iÓm   

 abc - (ab + ac + bc) + (a + b + c) - 1  0                     cho 0,25 ®iÓm  

 2abc - 2(ab + ac + bc) + 2( a + b +c)    2                    cho 0,25 ®iÓm 

 2abc - 2(ab + ac + bc) +2.2  2                                   cho 0,25 ®iÓm 

 2abc - 2(ab + ac + bc) + (a +b +c) 2   2                      cho 0,5 ®iÓm  

 2abc - 2(ab + ac + bc)  + a 2  + b 2  + c 2  +2(ab  + ac + bc)   2   (cho 0,25 ®iÓm) 

 2abc + a 2  + b 2  + c 2   2     (®pcm)                                            cho 0,25 ®iÓm 
 
 Chó ý: ®èi víi c¸c bµi nÕu cã c¸ch gi¶i kh¸c mµ lµm ®óng vÉn cho ®iÓm tèi ®a. 
 - §èi víi bµi h×nh häc sinh cã thÓ sö dông nhiÒu h×nh vÏ kh¸c nhau cho c¸c ý vµ ë ý 4 cã thÓ sö 
dông c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch cña tø gi¸c cã 2 ®êng chÐo vu«ng gãc mµ kh«ng cÇn chøng minh l¹i. 
 
 
 
 



 
§Ò thi : vµo líp 10 chuyªn l¬ng v¨n tuþ 

 M· ký hiÖu:                                            N¨m häc : 2008-2009 
 §02T-  08 - TS10 CT                            M«n thi : To¸n 
                                                              Thêi gian lµm bµi :150 phó 
Bµi 1: 
a, Chøng minh r»ng nÕu ab   0 th× ta lu«n lu«n cã 

abbaabba






22

 = ba   

b, Ph©n tÝch ®a thøc M = a 1510 a  thµnh nh©n tö 

Bµi 2: 

a, Gi¶i hÖ ph¬ng tr×nh  









1)(
2.)(

22

2

yxyxyx
yyx

 

 b, cho x, y   0 vµ x + y = 1 

Chøng minh 8(x 4 + y 4 ) + 51


xy
 

Bµi 3: Cho ®a thøc f(x) = ax dcxbx  23  

a) Chøng minh nÕu f(x) nhËn gi¸ trÞ nguyªn víi mäi x th× 4 sè 6a; 2b; a + b + c ; d ®Òu lµ c¸c sè nguyªn. 

b, §¶o l¹i nÕu c¶ 4 sè 6a; 2b; a + b + c ; d ®Òu lµ c¸c sè nguyªn th× ®a thøc f(x) cã nhËn gi¸ trÞ  nguyªn víi bÊt 

kú gi¸ trÞ nguyªn nµo cña x kh«ng? t¹i sao? 

Bµi 4: Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A, D lµ ®iÓm trªn c¹nh huyÒn BC,  E lµ ®iÓm ®«Ý xøng víi D qua AB, G 

lµgiao ®iÓm cña AB víi DE, tõ giao diÓm H cña AB víi CE h¹ HI vu«ng gãc víi BC t¹i I c¸c tia CH, IG c¾t 

nhau t¹i K. Chøng minh KC lµ tia ph©n gi¸c cña gãc IKA. 

Bµi 5: Chøng minh r»ng ph¬ng tr×nh 

 x 6  - x 5  + x 4  - x 3  + x 2  - x + 
4
3

 = 0 

 V« nghiÖm trªn tËp hîp c¸c sè thùc. 

                             ……………………..HÕt………………….. 

 

 
 
 
M· ký hiÖu:                                          Híng dÉn chÊm 
HD02T-  08 - TS10                         §Ò thi : vµo líp 10 chuyªn l¬ng v¨n tuþ 
 
Bµi 1: (3 ®iÓm) 

a, V× 2 vÕ ®Òu kh«ng ©m nªn b×nh ph¬ng vÕ tr¸i ta cã: 

 ( abba



2

 + abba



2

) 2 = 

 = (
2

ba 
) 2 + ab + (a + b) ab  + (

2
ba 

) 2  + ab - (a + b) ab  +2 abba


 2)
2

(   



 
          Cho 0,25 ®iÓm 

 = 2(
2

ba 
) 2  + 2ab + 2(

2
ba 

) 2  - 2ab                         Cho 0,25 ®iÓm 

                   ( v× (
2

ba 
) 2   ab)                                    Cho 0,25 ®iÓm 

 = 4( 
2

ba 
) 2 = (a + b) 2  = ( a  + b ) 2                      Cho 0,5 ®iÓm 

    (v× ab   0  a; b cïng dÊu) 

  abba



2

 + abba



2

 = a  + b                      Cho 0,25 ®iÓm 

     (Víi ab   0) 

b, Ta cã A = a10  + a 5  + 1 

         = a10  - a + a 5  - a 2  + a 2  + a + 1                                       

         = a(a 3  - 1)(a 6  + a 3  + 1) + a 2 (a 3  - 1) + a 2  + a + 1         Cho 0,25 ®iÓm 

         = a(a - 1)( a 2  + a + 1)( a 6  + a 3  + 1) +                            

           + a 2 (a - 1)(a 2  + a + 1) + a 2  + a + 1                             Cho 0,25 ®iÓm 

         = (a 2  + a + 1) a(a - 1)(a 6  + a 3  + 1) + a 2 (a - 1) + 1)     Cho 0,25 ®iÓm 

         = (a 2  + a + 1)(a 8  - a 7 + a 5  - a 4 + a 3  - a + 1)                  Cho 0, 5 ®iÓm 

Bµi 2: (5 ®iÓm) 

a, NÕu x = 0 thay vµo ta cã










1.
2

2

3

yy
y

 v« lý                                       Cho 0,25 ®iÓm 

          VËy   x≠ 0    §Æt  y = tx                                                        Cho 0,25 ®iÓm 

 Ta cã  









1)(
2)(

2222

2

xttxxtxx
txtxx

                                              Cho 0,25 ®iÓm 

   2

2

1)1(
.)1(

ttt
tt



 = 

1
2

                                                           Cho 0,25 ®iÓm 

   ( v× t ≠ -1 hÖ míi cã nghiÖm)                            Cho 0,25 ®iÓm 

  21
)1(
tt
tt




 = 2                                                                       Cho 0,25 ®iÓm 

  t + t 2  = 2 - 2t + 2t 2                                                            Cho 0,25 ®iÓm 

  t 2  - 3t + 2 = 0                                                                    Cho 0,25 ®iÓm 

  






2
1

t
t

                                                                                 Cho 0,25 ®iÓm 

 * NÕu t = 1  y = x  4x 3  = 2 



 
    x = y = 

3 2
1

                                                   Cho 0,25 ®iÓm 

 * nÕu t = 2  y = 2x 

                     18x 3  = 2                                                         Cho 0,25 ®iÓm 

            














3

3

9
2
9

1

y

x
 

 Tãm l¹i hÖ cã 2 nghiÖm 

 x = y = 
3 2
1

 

 HoÆc ( x = 
3 9
1

; y = 
3 9
2

)                                                     Cho 0,25 ®iÓm 

b, ¸p dông bÊt ®¼ng thøc 

 
2

22 ba 
   (

2
ba 

) 2  Víi mäi a, b                                         Cho 0,25 ®iÓm 

 ta cã  

 
2

44 yx 
   (

2

22 yx 
) 2   

2
2)

2
( 



  yx

                  Cho 0,25 ®iÓm 

  
2

44 yx 
  (

2
yx 

) 4  = 
16
1

                                                   Cho 0,5 ®iÓm 

  8( x 4 + y 4 )   1                                                                 Cho 0,25 ®iÓm 

 l¹i cã xy   (
2

yx 
) 2  = 

4
1

                                                       Cho 0,25 ®iÓm 

  
xy
1

   4                                                                              Cho 0,25 ®iÓm 

 VËy 8( x 4 + y 4 ) +
xy
1

  1 + 4 = 5                                          Cho 0,25 ®iÓm 

Bµi 3: ( 4 ®iÓm) 

a, Ta cã f(0) = d lµ sè nguyªn                                                       Cho 0,25 ®iÓm 

     f(1) = a + b + c + d lµ sè nguyªn                                      Cho 0,25 ®iÓm 

  f(1) - f(0) = a + b + c còng lµ sè nguyªn                         Cho 0,25 ®iÓm 

 f( -1) =- a + b - c + d lµ sè nguyªn                                       Cho 0,25 ®iÓm 

 f(2) = 8a + 4b + 2c + d còng lµ sè nguyªn                            Cho 0,25 ®iÓm 

 VËy f(1) + f( -1) = 2b + 2d lµ sè nguyªn                              Cho 0,25 ®iÓm 

  2b lµ sè nguyªn ( v× 2d lµ sè nguyªn)                              Cho 0,25 ®iÓm 



 
 f(2) = 6a + 2( a + b + c) + 2b + d lµ sè nguyªn                    Cho 0,25 ®iÓm 

 Mµ 






 

d
b

cba
2  lµ c¸c sè nguyªn 

 Nªn 6a lµ sè nguyªn                                                             Cho 0,25 ®iÓm 

 Ta cã ®iÒu ph¶i chøng minh 

b, §¶o l¹i: 

 f(x) = ax 3  + bx 2 + cx + d 

        =  (ax 3  -  ax) + (bx 2  - bx) + ax + bx + cx + d              Cho 0,25 ®iÓm 

        = a(x - 1)x( x + 1) + bx(x - 1) + (a + b + c)x + d          Cho 0,25 ®iÓm 

        = 
6

)1()1(6  xxxa
 + 

2
)1(2 xbx

 + (a + b + c)x + d           Cho 0,25 ®iÓm 

        = 6a
6

)1()1(  xxx
 + 2b

2
)1( xx

 + (a + b + c)x + d           Cho 0,25 ®iÓm 

V× (x - 1)x( x + 1) lµ tÝch 3 sè nguyªn liªn tiÕp nªn nã chia hÕt cho 6 

  6a
6

)1()1(  xxx
 lµ sè nguyªn                                                   Cho 0,25 ®iÓm 

 x(x -1) lµ tÝch 2 sè nguyªn liªn tiÕp nªn nã chia hÕt cho 2 

 nªn 2b
2

)1( xx
 lµ sè nguyªn                                                   Cho 0,25 ®iÓm 

 Vµ (a + b + c)x    lµ sè nguyªn                                              Cho 0,25 ®iÓm 

  d  lµ sè nguyªn 

 f(x) nhËn gi¸ trÞ nguyªn víi mäi x nguyªn khi 4sè 6a; 2b; a + b + c; d lµ c¸c sè nguyªn                                                                             

Cho 0,25 ®iÓm 

 

 

 

 

 

Bµi 4: ( 6 ®iÓm) 

 (VÏ h×nh ®óng 0,5 ®iÓm) 

 

 

 

 

 

 

Ta cã G vµ I cïng nh×n HD díi 1 gãc vu«ng nªn HGID lµ tø gi¸c néi tiÕp  

E 

B 

I 

D 

C A 

H 

G 

K 
1 

2 

1 



 
                                                                                                          Cho 0,5 ®iÓm 

 Gãc GHD = gãc GIB (cïng bï víi gãc GID)                              Cho 0,5 ®iÓm 

Hay gãc GHD = gãc KIB                                                                 Cho 0,5 ®iÓm 

l¹i cã gãc GHD = gãc GHK ( do E vµ I ®èi xøng qua AB)             Cho 0,5 ®iÓm 

 gãc KIB = gãc KHB ( cïng = gãc GHD)                                   Cho 0,25 ®iÓm 

Nªn KHIB lµ tø gi¸c néi tiÕp                                                           Cho 0,5 ®iÓm 

V× gãc HIB = 90 0   gãc HKB = 90 0                                              Cho 0,5 ®iÓm 

Ta cã gãc B 1  = gãc K1  (Do KHIB lµ tø gi¸c néi tiÕp)                    Cho 0,5 ®iÓm 

L¹i cã K vµ A cïng nh×n BC díi mét gãc vu«ng nªn AKBC lµ tø gi¸c néi tiÕp  

                                                                                                        Cho 0,5 ®iÓm                                                                                                      

 gãc K 2  = gãc B 1                                                                        Cho 0,5 ®iÓm 

Tõ ®ã ta cã KC lµ ph©n gi¸c cña gãc IKA                                     Cho 0,5 ®iÓm 

Chó ý khi häc sinh vÏ h×nh cã thÓ kh¸c còng cho ®iÓm t¬ng tù. 

Bµi 5: (2 ®iÓm) 

 * NÕu x  0 th× vÕ ph¶i nhËn gi¸ trÞ d¬ng nªn ë kho¶ng nµy ph¬ng tr×nh v« nghiÖm                                                                                               

Cho 0,5 ®iÓm 

* NÕu 0 < x < 1 

 Ta cã vÕ tr¸i = 5222436

4
1

4
1

4
1 xxxxxxxx      Cho 0,25 ®iÓm 

                               =  32
22

2
2

3 1
2
1

2
1

2
1 xxxxx 






 






 






          Cho 0,25 ®iÓm 

còng lu«n d¬ng nªn ë kho¶ng nµy ph¬ng tr×nh v« nghiÖm 

* NÕu x   1 ta cã 

 VÕ tr¸i = x 5  (x - 1) + x 3 (x - 1) + x(x - 1) + 
4
3

                     Cho 0,25 ®iÓm 

Còng lµ sè d¬ng nªn ë kho¶ng nµy ph¬ng tr×nh v« ngiÖm         Cho 0,25 ®iÓm 

Tãm l¹i ph¬ng tr×nh ®· cho v« nghiÖm trªn tËp hîp c¸c sè thùc R 

                                                                                                       (Cho 0,25 ®iÓm) 

Chó ý khi chÊm: nÕu häc sinh lµm c¸c bµi theo c¸ch kh¸c nhng ®óng vÉn cho ®iÓm tèi ®a 

 

 

 

 

 


